I. megoldas. Legyenek a haromszog oldalai a, b, ¢, Ggy, hogy a £ b < c. A feltételi egyenlGséget kifejtve, majd
c*-nal osztva és felismerve a kisebb a hegyesszog fiiggvényeit:

a’> = (c—a)(b—a), -————= =0,
(1)

Szorozzuk a bal oldalt a (cos o — sin «) + sin « cos « kifejezéssel. Ez a
(2) 0° < o < 45°

intervallumban pozitiv, mert sem a kiilonbség, sem a szorzat nem negativ, és ahol az egyikiik 0, ott a masikuk pozitiv.
Igy az adodo

(cosa — sin a)2 —sin® acos’ a = 0,
(3) 1 — sin2a — isirﬂ 200 =10
egyenletnek a (2) intervallumba es6 gyokei az (1)-nek is gyokei. (3)-bol
sin2a = —2+2v2, és sin2a=2(vV2— 1)~ 0,8284,
ezért 2o < 90° miatt az egyetlen megfelel6 megoldas 2a ~ 55,92°, o ~ 27,96°. A masik hegyes szdg ennek potszoge.
(3) negativ gyoke semmiféle szognek nem lehet szinusza.
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Megjegyzés. (1)-bol a vele nem ekvivalens (3)-at tgy is megkapjuk, ha a szorzatot a jobb oldalra vissziik at, majd
négyzetre emeljiik az egyenletet. Igy csupan a fiiggvénytablazatra tamaszkodva mondhatjuk ki, hogy a talalt gyok (1)-
nek is gyoke, vagy a négyzetre emelt egyenletet 0-ra redukalva és szorzatta alakitva a fenti megoldas gondolatmenetére
tériink vissza.

II. megoldas. Vegyiik hosszusagegységnek a nagyobb befogot és legyen a rovidebb befogd z, az atfogo y. A
kovetelmények szerint

P =1+2a2, 2= (y—2z)(1—2), y=
(mert nyilvanvaléan 1 — z # 0), ezért y kikiiszobolésével, rendezéssel
=223+ 22 —22+1=0.
Ez szimmetrikus egyenlet. z2-tel osztva (ami nem 0), majd a masodik kéttagu kifejezés helyére z-t irva
1 1
(w2+—2) —2(w+—> +1=0,
x x
(22-2)—224+1=0. amib6l z=1+V2.

A negativ gyok nyilvanval6an nem felel meg,

1 1
x4+ = =1+ v2-bél pedig x=§(\/§+1i\/2\/§—1).
X

A diszkriminans négyzetgyokét + jellel véve x > 1, ami nem megfelels; negativnak véve x ~ 0,5310, és mivel masrészt
tg o = x, azért a ~ 27,96°.
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