I. Legyen a kocka két parhuzamos lapja ABCD és EFGH ugy, hogy AE és BF péarhuzamos élek. Vizsgaljuk
elészor pl. az AG testatlo felezd és harmadold pontjaiban az atlora merdlegesen allitott sikokat. Azt allitjuk, hogy az
utobbi két sik a B, D, E és a C, F', H csicsokon atmens S; és Sy sik, mas széval az A-bol, ill. G-bdl indulod élek
végpontjain atmend sik.

f.abra

Ez kovetkezik abbol, hogy egyrészt az ABG, ADG, AEG egybevagd haromszogek B, D, ill. E cstcsabol huzott
magassag ugyanabban a pontban metszi AG-t, tehat S1 az ebben a pontban AG-re allitott merdleges sik, és hasonldéan
Sy is merdleges AG-re. Masrészt A-ban és G-ben is S, ill. Sy meréleges sikot allitva AG-re a szomszédos sikparok
kozé parhuzamos (és egyenld) kockaélek esnek: S, és S1 kozé AB, Sy és Sa, kozé DC, tovabba Sy és Sy kozé HG. Ezek
a sikparok tehat egyenls tavolsagra vannak egymastol, s igy AG-t 3 egyenls részre osztjak. S és o tehat valoban az
AG harmadol6 pontjaiban allitott, egyértelmien meghatarozott merdleges sikok.

2abra

Az AG-re a felez$ pontjaban allitott Sy merdleges sik Sy és Sy kozt, veliik parhuzamosan és t6likk egyenld tavol-
sagban helyezkedik el, igy felezi a kocka

(1) BF, FE, EH, HD, DC, CB

éleit, mas széval mindazokat az éleket, amelyeknek sem A, sem G nem végpontja.

II. Tekintsiik el6bb a feladat masodik kérdését. S és Ss a kocka feliiletét az A, ill. G cstcsban Osszefuto 3—3 lapnak
A-t, ill. G-t nem tartalmazé atléiban metszi. Sorra véve a BH, C'E, DF testatlokat merélegesen harmadol6 sikparokat,
A és G helyén minden kockacstics sorra keriil és osztévonal gyanant minden lapbeli 4tl6 is, éspedig mindegyik kétszer,
és mas osztovonal nem 1ép fel. A lapbeli atlok a kocka 6 lapjat 24 egyenld szara derékszogt haromszogre daraboljak
szét. 2-2 ilyen haromszog atfogdja kozos, a kocka 1-1 éle, ami nem osztévonal, a haromszogpar Osszefiiggs részt alkot,
tehat a 4 sikpar a kocka feliiletét 12 részre osztja.

A feladat els6 kérdésében Sy szerepel, ez a kocka mindegyik lapjabol lemetsz egy egyenls szari derékszogi ha-
romszoget, amelyben a derékszog csicsa a lapnak A-val, ill. G-vel szemben fekvs csticsa, atfogdja pedig az ide befuto



oldalak felezGpontjait 6sszekots szakasz, ezekbdl a szakaszokbol tevédik Ossze Sy metszésvonala. Sorra véve a tovabbi
3 testatlo felezd merdleges sikjait, A és G helyén minden kockacsics sorra keriil, a kis haromszog derékszogének cstcsa
gyanant ugyancsak, éspedig 3-szor, tovabba atfogd végpontja gyanant minden él felezGpontja is, 2-szer. Igy a kocka
mindegyik lapja 4 kis haromszogre és koztiik 1 négyzetre oszlik. Az utobbiaknak a teljes keriilete osztovonal, ezek
tehat a feliilet kiilonallo részei lesznek. A kis haromszogek viszont 3-aséval 1-1 kockacsticsban futnak Gssze, egymas-
hoz paronként befogojukkal csatlakoznak, ami nem osztévonal, tehat 3-3 kis hdromszog a kockafeliilet 1-1 Osszefiiggd
részét alkotja, amelynek hatarvonaléat a 3 atfogd adja. Ezek szerint a kocka feliiletét a testatlok felezé meréleges sikjai
6+8=14 részre osztjak fel.
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