a) Az adott K kifejezés szorzatta alakithato: egymas utani tagjait négyesével zarojelbe foglalva a masodiktol kezdve
minden zaréjelben a megel6z6 zarojel 93%-szerese all

K = (93 +93% +93% +93%) + 9393 + 932 + 93> + 93%) + ... +
+931274(93 + 932 4 93 + 93%) =
= (93+93% +93% +93*)(1 + 93" + 93 + ... + 932"~ 1).

Az els6 tényezd oszthato 100-zal, ugyanis hasonldéan

(93 +932) 4+ 93%(93 + 93%) = (93 + 93%)(1 4+ 93%) = 93(1 + 93)(1 + 93?) =
=93-94-8650 =93 -2-47-50-173 = 100 - 93 - 47 - 173,

tehat az adott kifejezés is oszthatd 100-zal; az allitast bebizonyitottuk.

Egyszersmind azt talaltuk, hogy az allitas akkor is igaz, ha utols6 tag gyanant 93%"-et vessziik. Ha tehat a feladat
kérdésére a valasz igenls, akkor a 93-as alap esetére mar k = 4 is megfelels.

b) Nyilvanval6 azonban, hogy nem minden kétjegyt (természetes) szamhoz mint alaphoz adhato meg egy a kivant
tulajdonsagu k természetes szam, hiszen a 93 helyére 10-et véve a 10 4+ 10% + 10% + ... + 10*™ kifejezésben barmely
pozitiv egész k, n szdmpdar esetén minden tag oszthaté 100-zal, kivéve az elsd tagot, tehat a kifejezést 100-zal osztva,
a maradék 10 (ez all k = n = 1 esetén is). Eszerint a kérdéses allitds nem igaz. Hasonloan nem létezik k egyetlen
péros, de 4-gyel nem oszthatd alaphoz sem, mert igy a kifejezést 4-gyel osztva a maradék 2, igy pedig nem lehet a
kifejezés 100-nak tobbszorose, mert akkor 4-nek is tobbszorose volna; valamint az 5-tel oszthatd, de 25-tel nem oszthatd
alapokhoz sem létezik k.
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Megjegyzés. Meg lehet mutatni, hogy ha (a jegyek szaméatol fliggetleniil) az alapszam torzstényezss elGallitasaban

sem a 2, sem az 5 torzsszam kitev§je nem 1, akkor megadhaté a kivant tulajdonsaga k szadm. Legkisebb értéke a 2, 4,
10, 20, 50 és 100 szamok valamelyike, és egy megfelels k-értéknek minden tobbszordse ugyancsak megfeleld.
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