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. Elgszor megmutatjuk, hogy az (1) és (2) parabolaknak 4 kiilonb6z6 kézos pontjuk van. A kézos pontok z, y
koordinatait a két parabola egyenletének Osszekapcsolasaval nyert egyenletrendszer megoldasai adjak. y-nak (1)-beli
kifejezését (2)-be helyettesitve a kozos pontok abszcisszéira a kovetkezs egyenletet kapjuk:

(3) 3(x—2)+ (22 —4)* =2* — 82> + 32 +10=0.

Vizsgaljuk meg, van-e ennek egész gyoke. Ismeretes, hogy egész egyilitthatos egyenlet egész gyoke csak az allando
tag osztdja lehet. 10 osztoi: £1, £2, £5 és £10; koziiliik 21 = —1 és x5 = 2 kielégitik az egyenletet. A megfelel§ x + 1
és x — 2 gyoktényezdk szorzatéat a bal oldalbol kiemelve a visszamaradoé tényezé 2 + x — 5, tehat a tovabbi gyokoket
az

(4) 2 +2-5=0

egyenletbdl kapjuk. Ennek gyokei valosak és kiilonboz6k, mert a diszkrimindns pozitiv szam: 21. x; és x2 nem gyokei
(4)-nek, ezért (3)-nak négy kiilonbozs valos gyoke van.

(1) szerint a megfelels ordinatak is valosak, tehat az (1) és (2) parabolak egymast valoban négy kiilonb6z6 pontban
metszik.

A kivant bizonyitashoz elég megmutatni, hogy van olyan valos kor, melynek egyenletét a metszéspontok koordinatai
kielégitik. Irjuk (1)-et igy:

(1(1,) ‘I2 —Yy= 05

és adjuk hozza (2)-hoz. Kellg rendezés utan
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(5) x2+3x+y2—9y+10:<x+%) —i—(y—g) —§=0-
Ez kor egyenlete, kdzéppontja a (—3/2; 9/2) pont, és sugara 5/v/2 egységnyi. Mésrészt a metszéspontok mindegyike
kielégiti (5)-6t, mert barmelyik metszéspont koordinatait helyettesitve mind (la), mind (2) bal oldalanak értéke 0,
tehat az Osszeadassal kapott (5) bal oldalanak értéke is 0.
Ezzel a bizonyitast befejeztiik. Mint latjuk, nem volt szlikség a metszéspontok koordindtdinak kiszamitasara és
behelyettesitésére.

II. Legyen adva két egymasra meréleges tengely( parabola. Vélasszuk X és Y tengelyeknek az els, ill. a masodik
parabola vezéregyenesét, és legyenek a két fokusz koordinatai Fi(ai, by), ill. Fa(ag, bs). Igy a parabolak cstcsa az
(a1, b1/2), ill. az (a2/2, b2) pont, paramétere by, ill. as abszolut értéke, egyenletiik:

b . a
(x —a1)? — 2b (y - 51) =0, ill. (y—b2)*—2as (:1: - 72) = 0.

A két parabola kozos pontjai mindkét egyenletet kielégitik, tehat kielégitik az ezekbdl Gsszeadassal és rendezéssel
adodo

(6) (CL‘ —ai — a2)2 + (y — b — 52)2 — 2(@1(12 + b1b2) =0



egyenletet is. Ez kor egyenlete, ha a harmadik tag negativ, vagyis aijas + b1bs > 0, és ekkor K koézéppontja az
(a1 + az2, by + ba) pont, sugara r = /2(aras + b1b2) egység; tehat amennyiben a paraboldknak 4 (kiilonbozs) kozos
pontjuk van, azok a (6) korén vannak, és igy valoban egy hurnégyszog csucsait adjak. Ha pedig ajas + bibe < 0,
akkor nincs a (6)-ot kielégits pont, ill. egyenlSség esetén egyetlenegy ilyen van, tehat a parabolaknak legfeljebb 1 kézos
pontjuk van — a feltevéssel ellentétben.

Ezzel az allitas bizonyitasat befejeztiik.

Lovdsz Laszlé (Budapest, Fazekas M. gyak. g. IL. o. t.)

Megjegyzés. A K kozéppont koordinataibol lathato, hogy az F1OF» K négyszog paralelogramma. A koordinéta-
rendszert az dbrarél elhagyva O-t a két vezéregyenes metszéspontja adja meg.



