I. megoldas. Ha a egy haromszog egyik oldala, m a szemben fekvé csiicsbol bocsatott magassag, akkor a haromszog
teriilete am /2, az oldal folé rajzolt négyzet teriiletének fele a® /2, tehat akkor lesz az elébbi a kisebb, ha az oldal nagyobb
a ra bocsatott magassagnal.

Ez a feltétel az AB oldalra nézve akkor és csak akkor teljesiil, ha C az AB egyenessel parhuzamos és téle AB
tavolsagra levs d és e egyenesek kozti savban van (a d és e hataregyeneseket mar nem szamitva hozza).
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E sav pontjai kozil ki kell még zarnunk azokat a C' pontokat, amelyekre az AC vagy BC' oldal nem nagyobb a ra
bocsatott magassagnal. Elegend§ csak az AB és d kozti savot, ill. ennek is pl. azt a felét tekinteni, amelyik az AB
szakasz f felez6 mer6legesének azon az oldalan van, mint a B pont, beleértve f-nek a sdvhoz tartoz6 pontjait is. Egy
ebben az S tartoményban levé C pont és az AB-re, ill. f-re, ill. AB és f metszéspontjara vonatkozo tiikbrképe az A,
B pontokkal egybevagd haromszogeket hataroznak meg, igy vagy mindegyik kielégiti a feladat feltételeit, vagy egyik
sem. Igy S-nek a mértani helyhez tartozo pontjai és az azokbol az emlitett tiikrozésekkel keletkezd pontok egyiitt
adjak a keresett mértani helyet.

Az S-beli C pontokra BC < AC, igy ha az el6bbi oldal folé emelt négyzet teriiletének fele nagyobb, mint az ABC
haromszogé, akkor az utébbi oldal folé emelté is. Elég tehat azokat a pontokat kizarni, amikre az elébbi feltétel nem
teljestil.

Legyen a egy AB-t6l kiilonboz6, B-n atmend egyenes, A’ az A pont vetiilete a-n. Mérjiik r4 B-b6l a-nak a d-t
tartalmazo félsikbeli félegyenesére a BA; = AA’ szakaszt, ekkor a félegyenes S-be esé része BA; szakaszanak pontjait
(végpontjaival egyiitt) kell kizarnunk, mint nem a mértani helyhez tartozokat. Az AA’ B-vel egybevagé haromszoget
kapunk, ha B-ben AB-re, A;-ben a-ra merdlegest llitunk; legyen metszéspontjuk B’. Valoban, a két haromszog
derékszogt, megfelels oldalaik merdlegesek egymésra, és az A-bol, ill. B-b6l induld befogo szerkesztés szerint egyenld.
Igy BB’ és AB egyenlSk, mint megfelels oldalak, tehat a B’ pont fiiggetlen az a egyenes helyzetétsl (B vetiilete
d-n), A; tehat a BB’ mint atmérs folé rajzolt k koron van, BA; ennek a kornek egy hiarja. A k korlemez minden
P pontjan és B-n atmegy egy a egyenes, melynek P a kizarand6 BA; szakaszahoz tartozik. S-nek tehat a k kordn
kiviili része tartozik a mértani helyhez. Az AB egyenes S-t hatarolo része is hozzatartozik a B pont kivételével, ha
egyenesszakassza lapult ,haromszogeket” is haromszognek tekintiink 0 teriilettel.

A keresett mértani hely mostmar a d és e egyenes kozti sav azon négy koron kiviili része, amelyek érintik az AB
egyenest A-ban, illetve B-ben és a sav valamelyik hatarvonalat. Ezt a 2. dbra csikozott része szemlélteti, a szaggatott
vonallal meghiizott hatarvonalak nem tartoznak a mértani helyhez.

Tamds Endre (Budapest, I. Istvan g. III. o. t.)
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II. megoldas. Helyezziink a sikra egy derékszogi koordinatarendszert ugy, hogy A koordinatai (—1, 0) legyenek,
B-éi (1, 0), jeloljiik tovabba egy megfelels C' pont koordinatait (z, y)-nal. Igy az ABC haromszog teriilete ¢t = |y|, az
oldalak f6lé rajzolt négyzetek teriiletének fele pedig rendre

AB272 BC?* (z—172 442 A2 B (z+1)* + o2
2 72 2 o2 '
A t < AB?/2 feltételt az abszolut érték jel elhagyasaval kettGs egyenlStlenséggé irhatjuk at:

y>0esetén 0 < |y| =y <2, azaz 0 <y < 2,
y <0Oesetén 0 < |y| = —y < 2-b61 0 >y > -2,

osszefoglalva
(1) —2<y<2.

Hasonléan a 2t < BC?, 2t < C A? feltételekbsl

(2) 2y < (z—1)* + 7,
(3) 2y > —(z - 1)" =y,
(4) 2y < (x+1)* + 97,
(5) 2y > —(x+1)° — 2.

Adjunk (2) és (4) mindkét oldaldhoz 1 — 2y-t, (3) és (5) mindkét oldaldhoz —1 — 2y-t. Ekkor teljes négyzetté
kiegészitéssel, tovabba (3) és (5) esetében meég (—1)-gyel szorozva

(2a) 1<(@-1)"+(y—-1),
(3a) 1<(@z—1°+(@y+1)7
(4a) 1<(z+1)7°+@—-1)>
(5a) 1<(z+1)°+@w+1)>%

Ezek a feltételek azt fejezik ki, hogy C-nek az (1, 1), az (1, —1),a (=1, 1) és a (—1, —1) ponttol valé tavolsaga nagyobb
1-nél, vagyis C' az ezen pontok koriil » = 1 sugarral irt korre nézve kiilsé pont.

Az (1) feltétel pedig azt fejezi ki, hogy C az y = —2 egyenes ,folott” és az y = 2 egyenes ,alatt” van, vagyis e két
egyenes kozti siksavban.

Antal Magdolna (Budapest, Varga K. lg. III. o. t.)



