I. Az adott r sugard korbe elGszor egy Ay As As...Ag A1g = T kozonséges (konvex) szabélyos tizszoget szer-
kesztiink. Ebbdl a T, szabalyos csillagtizszoget tgy kapjuk, hogy a cstucsokat Ay Ay A7 A19A3AgAgAs Az Ag sorrendben

kotjiik Ossze.

1. dbra

Tr-t az 1157. feladatban I/ nyert
VE-1
4
eredmény felhasznélasaval szerkeszthetjiik meg (1. abra). Ugyanis az r sugart korbe irt (konvex) szabalyos n-szog
oldalanak ismert képletével
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vagyis az r és r/2 befogokkal szerkesztett derékszogi haromszog atfogdjabol kivonva az r/2 befogot, a kiilonbség aqp.

sin 18° = cos 72° =

2. dbra

IL. Legyen a kor kozéppontja O, az A3 Ay és AgAs oldalak metszéspontja B (2. dbra). Ekkor a kor Ti.-vel lefedett
része 20-szorosa az OA; B haromszog teriiletének. Ennek OA; = r oldalan levs szogei 18° és 36°, és igy a lefedett

tertlet

r?sin 18°sin 36° 2077 sin® 18°cos 18°  5(v/5 — 1)2V/10 + 2V5 5 _
2 sin (18° +36°) sin 54° B 4(V5+1) B

Felhasznaltuk az 1157. feladatbol a kovetkezdket is:

1 1
sin 72°:Z\/10+2\/5, cos 36° = \/54+ .
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Ebbdl a kor le nem fedett részének teriilete:

5
r? <7r - 5\/50 — 22\/5> ~ 0,806 r2.

Magyar Gdbor (Sopron, Berzsenyi D. g. IIL.o. t.)
Megjegyzések. 1. A szabéalyos csillagtizszog c1o oldala az ajp-éhez hasonld egyszertiiséggel szerkeszthets:

V5 +1
2

c1o = 2r sin 3 - 18° — 2r cos 36° = a

tehat a fenti szerkesztésben az 7/2 befogdt hozzdadjuk az atfogéhoz. Ezt a tobb dolgozatban idézett klasszikus,
un. Ptolemaiosz—Direr-féle szerkesztésben ugyanazzal a korivvel kaphatjuk, mint aqp-et (1. abra). Ebben a mondott
derékszogli haromszog befogoi az OA; sugar és a ra merdleges OB sugar OD fele, aig pedig az OF szakasz, ahol F-t
a D koriil DA; sugérral irt koriv metszi ki a BC' atmérsbol. (Vagyis a fent emlitett kivonast gy hajtjuk végre, hogy
az atfogd végpontjat raforditjuk az r/2 befogd O-n tuli meghosszabbitasara.) Marmost c¢19g = OF', ahol F' a mondott
korivnek a BC' egyenessel valo masodik metszéspontja (az atfogot OD masik meghosszabbitasara mérjik ra).

Tdbben ezt az abrat agy hasznéltak fel, hogy a korbe A; E = ag oldallal A3 A3 As A7 Ag szabéalyos 6tszoget szerkesz-
tettek, és ennek oldalait megfelezve kaptak Ty-t, vagy pedig eljarasukat az A; Ag atmérd masik végpontjabol kiindulva
megismételték. Ez helyes eljaras — ugy latszik, ismertebb az OF szakasz hasznalatanal —, viszont ajo szerkesztésén
alapszik, tovabba az a% = a%o + 12 Gsszefiiggésnek szamitassal valo bizonyitasan, tehat elvileg bonyolultabb amannal.
Ha 6tszoget kivanunk a korbe beirni, természetesen azt hasznaljuk.

Megemlitjiik még, hogy hasonlé bizonyitas szerint cg = C%O +72, vagyis az A, F szakasz a koriinkbe frhat6 szabalyos
csillag6tszog oldalaval egyenls (méas szoval a kézonséges Otszog atlojaval).

2. Tobben a feladat szamitasi részében a szemlélet alapjan ezt irtédk: ,a keresett teriiletet a kor és a csillagdtszog
teriiletének kiilonbsége adja”. A ,,T. teriilete” kifejezés itt nem szerencsés. A csillag tiz szog hurkolt idom. Hurkolt négy-
sz0g teriiletének célszert és a matematikaban elfogadott értelmezését nemrég lastuk P/ A hurkolt sokszogek teriiletének
értelmezése hasonlo, de bonyolultabb, ugyancsak a részharomszogek koriiljarasi iranyat hasznalja fel.

2/ Lérincz Pdl: Az 1962. évi Arany Déniel tanuloversenyek II. fordulojan kittizott feladatok megoldasa, K. M. L. 26 (1963/1) 10-17. o.,
kozelebbrél 13-14. o.



