A szamtani sorozat minden tagja egyenls a hozza képest szimmetrikus helyzetd tagparok szamtani kozepével. Ezt
felhasznalva a kovetelményt a kovetkezd harom egyenlettel fejezhetjiik ki:

(1) a+b=2x,

(2) x1 + xo = 2b,

(3) a+c=2b.

(Ugyanis (1) és (2) biztositja az x1 —a = b — x1 = 92 — b = d egyenlséget, (3) és (2) alapjan pedig

c=2b—a=wz3+x1 —a, ésigy c—xa=z; —a=d.

E harom egyenlet egymastol fiiggetlen.)
Masrészt x1 és zo az adott méasodfoka egyenlet gyokei, ezért a gyokok és az egyiitthatok Osszefliggései szerint

(4) a(x1 + x2) = —b,

(5) ar1T2 = C.
Az 6t ismeretlent az (1)—(5) egyenletekbdl hatarozhatjuk meg. — (2) és (4) alapjan
(6) 2ab = —b, b(2a+1) = 0.

Ez kétféleképpen teljesiilhet.
I. eset: b = 0. Ekkor (2)-bdl és (3)-bol zo2 = —x1, ¢ = —a; ezekkel (5)-bdl

—ax? = —a, (:E%—l)zo, 7 —1=0,

tehat z1 = £1 és xo = F1. (Ugyanis a # 0, mert az ellenkezd esetben az adott egyenletnek legfeljebb egy gyoke van.)
Ismerjiik a sorozat kozépss harom tagjat, ebbél a = 2 és ¢ = F2. Valoban, az egymassal ekvivalens 22% — 2 = 0 és
—22% + 2 = 0 egyenletek gyokei +1 és —1, indexezésiiket alkalmasan valasztva — ami nyilvan megengedett — az elsirt
sorrendben a 2, 1, 0, —1, —2 sz&mtani sorozatot, ill. ennek negativjat kapjuk.

IT. eset: (6)-ban 2a +1 = 0, a = —1/2. Ekkor (3), (1) és (2) alapjan c-t, z1-et és xo-t b-vel kifejezve (5)-bol
masodfoku egyenletet kapunk b-re
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Itt olyan két egytitthato-harmast kaptunk, melyek nem ekvivalens egyenleteket adnak. Az els¢ megoldasbal adodo
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valoban szamtani sorozatot adnak, mert a szamkifejezések racionalis része is, valamint az irracionalis v/5 racionélis
szorz0i is:
1 3 5 7 9 . 1 2 3 4
Y Y Y Y 5 ill. 05 5 57 57 5
2 2 2 2 2 2 2 2 2
szamtani sorozatot alkotnak. Az a’z® 4+ b’z + ¢/ = egyenletbdl x| és x5 kiszamitasa felesleges, konnyti latni ugyanis,
hogy szamainkra teljesiil (4) és (5).
Az d, 2!V &Y, ¢ megoldas (7)-t6l csak az irraciondlis részek elGjelében kiilonbozik. Mindezek szerint a kovetel-
ménynek négy a, b, ¢ egyiitthato-harmas felel meg.
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Megjegyzés. (1) és (2)-b6l 1 = (a +0)/2, x2 = (b + ¢)/2. Ezeket az egyenletbe helyettesitve majd kiilonbséget
képezve

a(a+b)? n b(a+b) a(b +c)? n b(b+c)

1 ;. te=0 1 ;. te=0
%[(a+b)2—(b+c)2}+g[(a+b)—(b+c)] =
- “;c[a(a+2b+c)+2b} =0.

A maésodik tényezében (3)-at alkalmazva

1
5(@ —)b(2a+1) =0.
Ezzel (6)-tal rokon egyenlethez jutottunk, amibél a fentiekhez hasonléan folytathatd a megoldas.

2. Szamos dolgozat a masodfoki egyenlet nagyobb gyokét vette x1-nek, igy csak azokat a megoldasokat kapta meg,
amelyekben a > b > c. Erre nincs megallapodas.



