A kitlizott kérdéssel egyenértékii az, hogy a bal és jobb oldal kiilonbsége — jeloljiik K-val — mely z-ekre pozitiv.

Fejezziik ki K masodik és harmadik tagjat is sin z-szel. Mivel sin 3z = sin (3 — 4sin® z),
sin? 22 = 4sin® x cos? = 4sin? 2(1 — sin? z),
sin? 3z = sin® (9 — 24sin® z + 16sin* 2), és igy
K = sin? z + sin? 2z — sin® 3z = sin? 2(—4 + 20sin® z — 16sin ) =
= —4sin® z(4sin’ x — 5sin? 2 4+ 1) = —4sin? z(sin? z — 1)(4sin’z — 1) =
= 4sin® zcos? z(4sin®z — 1).

(sin? z mésodfoka polinomjat szorzatté alakitottuk annak felhasznalasaval, hogy a 422 — 5z + 1 = 0 egyenlet gyokei
z1 = 1, z9 = 1/4.) Az utolso alak els6 két tényezGje sohasem negativ, de lehet 0, éspedig ha — a (0°, 360°) intervallumban
—x =0° 180°, ill. 90°, 270°. Ezen z-ek kizarasa utan K akkor és csak akkor pozitiv, ha a harmadik tényez6 pozitiv,

azaz
4sinx > 1, [sin| > 0,5.

Ez a 30° < x < 150° és 210° < z < 330° intervallumban teljesiil. A kizart értékek koziil 90° és 270° e részintervallu-
mokba esnek, igy a megoldés:

30° <z <90° 90° <z <150° 210° <z <270°, 270° <z < 330°.

Az utobbi két intervallum az els6 kett&bdl 180° hozzédadasaval all els, ezért az altalanos megoldéas egyszertibben irhato.
Ivmértékben:
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Kemenes Janos (Budapest, Konyves Kalman g. III. o. t.)
Megjegyzések. 1. 2x fiiggvényeivel is sikeriil kifejezni K-t. Ugyanis a szinuszok kiilonbségét és Osszegét szorzatta
alakitva:
sin? x — sin? 3z = (sinz — sin 3z)(sin x + sin 3z) =
= 4 cos 2z sin(—x) sin 22 cos(—x) = —2sin? 2z cos 2z, és igy

K = sin? 22 + (sin® z — sin? 32) = sin® 22(1 — 2 cos 2).
Ez a fentiekhez hasonloan akkor és csak akkor pozitiv, ha
sin 2z # 0 és cos2x < 0,5, azaz
2+ 2km < 20 < %THIW.

A kizart 2x = n + 2kw érték a kapott korlatok kozé esik, az intervallumot kettévagja. Osztva 2-vel a fenti eredményre
jutunk.

Demendy Zoltdin (Budapest, Hengersor uti g. IV. o. t.)
2. Tobben grafikus dton, K tagjainak szokasos abrazolaséval vélték megoldani a feladatot. Ez a moédszer jo tajé-

kozodast ad, de a kritikus helyek kozelében bizonytalanna valik, ti. ott, ahol a két oldal egyenls. Szamszerd vizsgalat
nélkiil nem allithatunk biztosat az e helyek ,kis” kornyezetében érvényes nagysagviszonyokrol.



