A haromszog szogeinek az oldalakbol valé meghatarozasa rendesen a cosinus-tétel segitségével torténik. A leveze-
téssel jard algebrai szamitasok, bar tanulsidgosak, de elég hosszasak. A kovetkezs sorokban olyan levezetést mutatok
be, a melynél a cosinus-tételt kikeriiljiik, s az algebrai szamités is megrbvidiil

1. Az ABC haromszogben a beliilirt kor kozéppontjat jelolje O, érintéspontjait az oldalakon E, F, G, ugy hogy
sugara
r=0F =0F = 0G.

Ha az oldalok félosszegét s-sel jeloljiik, akkor

o T B r y
1 — = — = — =
(1) tg2 s—a’ tg2 s—b’ tg2 s—c

r

Ezekben a képletekben csak et kell még az oldalakkal kifejezni. Keresiink tehat egyenletet r és a, b, ¢ kozott. Ilyet
kapunk, annak tekintetbe vételével, hogy
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Ez egyenl6ségek elseje és utolsojaba (1)-bol a félszogek tangenseinek értékeit beirva, és tekintetbe véve, hogy
2s—a—b=c,
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Ezt az egyenletet rendezve és r-re nézve megoldva:

(3) T:\/(S—a)(s—b)—(s_c)'
Tehat, (1)-be helyettesitve r-nek kifejezését, ered:
a  [(s=b)(s—c) B (s —a)(s —c)
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2. A sin —, cos — stb. meghatarozasa a kovetkezd egyszerd modon torténik.

Az ABC haromszog teriiletét T-vel jelolve, egyfeldl:
T=r-s
(ahova r értékét (3)-bol beirva a Heron képletét nyerjiik), masfelsl

1. . e o
T = §bcsma = bc-sm§ - COS 3

Ez utolso két egyenletbsl sin% 'cos% kifejezhets az oldalakkal. Ezekbdl sin% és cos% jol ismert képletei szorzas- és

osztassal nyerhetsk.

3. Ha a kiils6 érinté koroket is tekintetbe vessziik, még méas szamitasokat is rovid uton végezhetiink, a (2) Gssze-
fliggés alapjan. Meghatarozhatjuk, az el6bbihez egészen hasonlé szamitassal r1, r2, rs-at; bebizonyithatjuk olyan
Osszefiiggések helyes voltat, ahol az r1, 72, rs mennyiségek az oldalakkal egyiitt szerepelnek.

Mint ilyen aton bebizonyitandokat emlitem a kovetkezdket:
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179 + ror3 + 1r3ry = SQH

(s=0b)(s—c)r1+ (s—c)(s—a)ra + (s — a)(s — b)rg = rirars.
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