Az abréazol6 mértanban lépten-nyomon eléfordul, hogy a szerkesztések végrehajtasa nagy nehézséget okoz. Igy pl.
egy adott egyenesre adott pontbo6l merdleges egyenest ejteni, ha az egyenes altalanos helyzett mindkét képsikhoz, elég
komplikalt szerkesztést kovetel; ellenben, ha az egyenes merélegesen all az egyik képsikra, a feladat megoldasa nagyon
egyszerd.

A szerkesztések végrehajtasanak egyszerisitését czélozzak a transzformdceziok. Ezek abban dllanak, hogy régi képsi-
kokrol oly 4j képsikokra tériink at, melyek specialis viszonyban vannak a megoldand6 feladattal. Egy képsikrendszerrol
egy masik képsikrendszerre csak agy térhetiink at, ha az Gj képsik a régiek egyikére merdlegesen all.

Miel6tt azonban attérnénk a transzformaéaczidk részletes targyalasara, jeldléseinkben kell megallapodnunk.

Két egyméasra mer6leges (pl. egy vizszintes és egy fiiggsleges) sik egymast két—keét részre osztja. Megkiilonboztethets
ilyenkor a vizszintes siknak a fiigg6leges sik el6tt és alatt és mogott levs része és viszont a fiiggsleges siknak a vizszintes
sik alatt és felett levs része. Ha e két sikot képsikoknak tekintjiik, a vizszintes sikot elsg (P), a fiiggtleges sikot
masodik képsiknak (P;) szoktuk nevezni és a kovetkez$ megéllapodasok az altalanosak: (a) Az elsé és masodik képsik
metsz6 egyenesét, a vetités tengelyét, 1ta-vel szokas jelolni; hol az 1, 2 index azt jelenti, hogy e tengely az els6
és masodik képsikok altal meghatarozott képsikrendszer vetités tengelye. Igy 13 jelenti az els6 és harmadik képsik
metsz6 egyenesét. (b) Az A pontnak elsS ill. masodik képét A’ ill. A” jelenti. (¢) Az A pontnak leforgatasat az elss
képsikba (A)q, arnyékat az elsd képsikon A;-gyel jeloljik. (d) Si és Sa az egyenes elsé ill. masodik nyompontjat, és
a sik els6 ill. masodik nyomvonalat jelentik.(ab) = P jelentse az a és b egyenesek metsz6pontjat, a P-t. (e¢) Az els6
képsiknak a méasodik képsik el6tt levs részét pozitivnak (+P;), a masikat negativnak (—P;), a méasodik képsiknak az
els6 képsik felett ill. alatt levs részét pozitiv (+F2), ill. negativnak (—P2)-nek nevezziik. (f) Az ordinatéak elGjelei: az
els6 képsik folott, ill. alatt fekvd pontok els6 ordinatéi pozitivak, ill. negativak; a masodik képsik el6tt, ill. mogott fekvs
pontok masodik ordinatai pozitivak, ill. negativak (értvén a pont els6, masodik ordinataja alatti a pont tavolsagat az
elsd, ill. masodik képsiktol).
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Ezek utan probaljuk meg a pont transzformalasat egy oly képsikra, mely a régiek egyikére (pl. az els6re) mercslegesen
all. Vegyiik fel, hogy az uj képsik az els6 képsikot 1t3 egyenesben metszi (1. abra) s a harmadik képsiknak a vizszintes
képsik folott levs részét az els6 képsikba tigy forgattuk le, hogy ez az 1t3 azon oldalara esett, melyen a (+Ps) all.
Ilyenkor a harmadik (a transzformalt) kép meghatarozasa a kévetkezs egyszert elvek szerint torténik: Két Gsszetartozo
kép mindig a megfelels tengelyre merdleges egyenesbe esik. A pont els6 ordindtaja egyenls (jelre és nagysagra nézve)
a pont harmadik képének tavolsagaval az 1t3 vet. tengelytsl.

Ezen elvek szerint tehat a harmadik képet megkapjuk, ha A’-b6l az 1t3 tengelyre merdlegest vonunk s erre az
els6 ordinatat (—=A” tavolsagaval 1t2-t61), mely pozitiv elGjelid, az 1t3 tengelyt6l pozitiv irdnyban rameérjiik. Ugyanigy
nyerhetjiik a pont transzformalt képét, ha az 0j képsikot ;¢35 koriil az els6 képsikba ellenkezs irdnyban forgatjuk.

Lassuk mar most a tobbi negyedben fekvs pont transzformalasat (1.4bra). A B pont a masodik térrészben fekszik,
tehat els6 ordinataja pozitiv s igy ezt az ordinatét is, gy, mint az A pontéval torténik, a Ps pozitiv felére kell ramérni
1t3-t6l. A harmadik térrészben levé C pont elsé ordinataja negativ s ilyen értelemben van felmérve az 1¢3-t6l is. Hasonlo
gondolatmenet vezérelt a tobbi pontok transzformélasanal is.

A pontok transzformaldsa utan attérhetiink az egyenes transzformélasara. Egy egyenest tigy transzformalunk, hogy
két pontjat transzformaljuk.



A 2. dbra egy az 1t képsikrendszerben egész altalanos helyzetd g egyenes transzforméalasat mutatja be az 1t3
képsikrendszerben, hol a g egyenes mar az egyik — t. i. a harmadik — képsikkal parhuzamos.

A 3. dbra egy altalanos helyzett | egyenes transzformalasat tiinteti fel, gy, hogy az egyenes az 1j képsikrendszerben
a negyedik képsikra merélegesen all.

Ily esetben a transzformaczié két lépésben torténhetik meg csupan, mert a bevezetett képsiknak mindig merélegesen
kell allnia a régiek egyikére. A transzforméalas sorrendje ez esetben a kovetkezs: ElGszor az 1to-r6l attértiink ot3-ra (most
tehat a masodik és harmadik képsikokat tekintjiik egyiivé tartozoknak) és a ot3-at tgy valasztottuk, hogy I || Ps legyen,
vagyis 1" ||2 t3; ezutan a ot3-rol attértiink st4-re (vagyis most a harmadik és negyedik képsikok tartoznak egyiive) és a
at4-t agy valasztottuk, hogy merdlegesen alljon Pj-re (tehat sty merdleges I”).

A sikot ugy transzforméljuk, hogy felkeressiik a sik nyomvonalét az G4j képsikon. A 2. abran egy altalanos helyzeti
sikot Ggy transzformaltunk, hogy az 0j rendszerben vetité sik lett.

Lassunk mar most néhany példat a transzformacziok alkalmazasara: (1) Adva van egy altalanos helyzeti [ egyenes
és egy A pont; meghatarozandé a pont tavolsaga az egyenestdl (3. abra). Ismert elvek alapjan az egyenest és a pontot oly
képsikrendszerbe transzformaljuk, melyben az egyenes a képsikok egyikére merélegesen all. Miutan | Py-re mergGlegesen
all, a legrovidebb tavolsagot —n— megkapjuk, ha AV -t osszekotjiik 11V-gyel és A”’-bol parhuzamost vonunk st4-gyel.
(ATVITV) tavolsag a tavolsag valodi nagysagat adja. n masodik és elsé képét a harmadik és negyedik képb6l konnyii
szerrel hatarozhatjuk meg.

(2) Adva van két altalanos helyzeti sik; meghatarozandé hajlasszogiik transzforméaczio segélyével.

Minthogy két sik hajlasszoge magatol adodik ki, ha kozos egyenesiik a képsikok egyikére merdlegesen all, a transz-
formacziot agy hajtjuk végre, hogy P, merélegesen alljon a sikok metszd vonalara.

Transzformécziéval oldhatok meg a kovetkezs feladatok:

LXVII. Adva van két egymést nem metszG, altalanos helyzetd egyenes; kerestessék az egyeneseket merGlegesen
metsz3 egyenes.

LXVIII. Meghatarozandé egy egyenes tavolsaga a vetités tengelyétdl.
LIX. Meghatarozando egy pont tavolsdga egy megadott siktol.
LXX. Két altalanos helyzetd egyenes transzverzalisdt meghatarozni, mely egy adott egyenessel parhuzamos.

LXXI. Adva van két altalanos helyzeti, egymést elkeriils egyenes. Meghatarozando6 az altaluk bezart szog nagy-
saga.

LXXII. Adva van egy egyenes két képe altal. Meghatarozandé a képek legrovidebb tavolsaga.



LXXIII. Adva van P pont, g egyenes és S sik. Meghatarozandoé oly a P ponton dtmend [ egyenes, mely merdleges
g-re és parhuzamos S-el.

LXXV. Adva van S sik és kiviile fekv6 g egyenes. Meghatarozandé g egyenes azon pontja, mely a siktol adott
tavolsagra van.

Petrozsény.



