1. Pascal] tétele a kapszeletbe irt hatszogre vonatkozik, de mi arra az esetre szoritkozunk, mikor a kupszelet két
egyenesbdl all. Ekkor a tétel igy szol:
Legyen adva eqy sik két e és €' egyenesén hdrom-hdrom pont

A, B, Cill. A, B, C’,
de gy, hogy eqyikik sem essék a két egyenes metszéspontjiba. Ekkor az AB'CA'BC’ hatszignek eqymdssal dtellenes
a=B'Césd = BC'
V=CA ésb=CA
c=A'Bésc =AB

oldalainak P, () és R metszéspontjai egy egyenesen vannak. (1. abra.)

1. dbra

2. Hogy a tétel az adott pontok béarmely helyzetére alkalmazhaté legyen, két parhuzamos egyenesnek is tulaj-
donitunk ko6z6s pontot. Ezt a pontot e két egyenes végtelen pontjanak mondjuk. Tovabba a sik végtelen pontjainak
geometriai helyét egyenesnek tekintjiik.

Ezt az egyenest az illets sik és minden vele parhuzamos sik végtelen egyenesének mondjuk. A tér Osszes végtelen
pontjainak geometriai helyét siknak tekintjiik, és ezt a végtelen siknak mondjuk.

3. Bizonyitsuk be Pascal tételét elszor arra az esetre, midén ¢’ a siknak végtelen egyenese. (2. abra.)

2. abra

Ekkor A’, B’ és C’ a végtelenben vannak és tigy adandok meg, hogy (nyilakkal) kijeldljiik, mily iranyt egyeneseken
vannak a végtelenben. Az a, b, ¢ egyeneseket ugy rajzoljuk meg, hogy e-nek adott C, A, B pontjain keresztiil a
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kijeldlt iranyokban vonjuk meg. Az a’, b’, ¢’ egyeneseket pedig tgy kapjuk meg, hogy B, C ill. A-n keresztiil b, c ill.
a-val parhuzamosokat huzunk.

Ha az a, b és c egyenesek altal meghatarozott haromszog csicsait K, L és M-mel jeloljiik, akkor Menelaos tétele
(K.M.Lapok IV. évf. 148. 1.) szerint

Amde V' és ¢, ¢ és a, végre o’ és b parhuzamossiga miatt
CL:CM=QK :QM

AM : AK = RL: RK
BK : BL=PM : PL.

Ennélfogva
o X =1,

tehat Menelaos tételének megforditasa szerint P, @ és R valdéban egy egyenesen vannak.

4. Legyen most e és e’ a siknak két véges egyenese. Ezt az esetet vetittéssel, még pedig 0. n. czentrdlis projekczidval,
visszavezetjiik az elGbbire.

E végbdl vegyiink fel a sikon kiviil, melyben a vizsgalando6 abra van, egy maésik sikot, a képsikot, tovabba a térben
egy S pontot, a czentrumot (az utobbit ugy, hogy sem a vetitends abranak sikjaba, se a képsikba ne essék). A vetitendd
abra egy tetszGleges pontjanak, pl. A-nak vetiletét vagy képét agy kapjuk, hogy e pontot egyenes vonallal 6sszekotjiik
a czentrummeal, és az igy nyert AS vetitd sugdrnak meghatarozzuk a képsikkal valé metszéspontjat. Egy vonal vetiiletét
vagy képét az egyes pontok vetiileteinek geometriai helye adja. E szerint az egyenes vonalnak képe megint egyenes, t.
i. a vetitends egyenesen és S-en keresztiil fektetett siknak a képsikkal valé metszésvonala.

A vetitett sik hdrom pontja akkor és csak akkor van egy egyenesben, ha képeik egy egyenesben vannak.

Mi a képsikot gy fogjuk valasztani, hogy parhuzamos legyen az S czentrumon és a vetitends abra e’ egyenesén
keresztiil fektetett sikkal. Ekkor ¢’ vetiilete a képsiknak végtelen egyenese.

AB'CA' BC' hatszog vetiilete tehat oly hatszog, a milyent 3. alatt vizsgaltunk, és az ott mondottaknal fogva P, Q
és R képei egy egyenesbe esnek. De ez csak ugy lehetséges, hogy P, @ és R maguk is egy egyenesben vannak.



