Ha egy hdromszdégnek a csiucsain dtmend kor keriletének egy tetszésszerinti P pontjabol a hdromszog oldalaira
merdlegeseket rajzolunk, akkor e merdlegesek talppontjai egy egyenesen, a P ponthoz tartozé Simson-féle egyenesen
fekiisznek; tehdt a hdromszog koré irhato kér mértani helye ama pontoknak, melyeknek a hdromszdég oldalaira valo
vetiletei eqy egyenesbe esnek. Adjuk ezen érdekes tételnek néhany egyszerd bizonyitasat.

L. bizonyitds. A P pontbdl az oldalakra rajzolt merélegesek talppontjai: A1, By, Cj. Ki kell mutatnunk, hogy e
pontok egy egyenesbe esnek, vagyis, hogy a C1 By és By A; egyenesek egy egyenest alkotnak.

Minthogy a C1B1 A és CB1 Ay szigek egy-egy szara a haromszognek AC oldalaba esik, csak azt kell kimutatnunk,
hogy e szdgek egyenldk, mert akkor a B1Cy és By A széarak is egy egyenesbe esnek. Az ACy1 PB; és B; PC A; négyszogek
hturnégyszogek, tehat csicsaikon at kort fektethetiink.

Igy tehat C1PA< = C1B1A< és A1 B,C< = A PC<«; de BAPC is htrnégyszog, miért is C1AP< = A,CP<
(mindegyik 180°-ra egésziti ki a BAP szoget). Ez utobbi szogek azonban potlo szogei az APCy és A1 PC szogeknek s
igy ezek is egyenlgk. Latjuk tehat, hogy APC1<t = A1 PC< = AB;C1< = A1 B1C<«.

E bizonyitassal lényegileg megegyezik, de rovidsége miatt érdekesebb a

II. (Baltzer-féle) bizonyitds. (L. 1. dbra.) Minthogy PC1AB, és PA; BC, hurnégyszogek, azért

PC1B1<« = BiAP<=CAP<=CBP< = PBA;<« = PC1A;1«.
De ha PCyB;<= PC1 A1, akkor C7, Bj és A; pontok egy egyensen vannak.

III. bizonyitds. (L. 2. abra.)

2. abra

Kimutatjuk, hogy C1 By és By A; egyenesek parhuzamosak egy harmadik egyenessel, mibd&l kovetkezik, hogy Cy B; és
Bj Ay egyenes alkotnak. Hosszabbitsuk meg P Bi-et D-ig és rajzoljuk meg a BDFE egyenest. C1 AP<t{+ PAB< = 180°;
EDP<+ PDB<« =180°%; de PAB< = PDB<, mert egyenls ivekhez tartozo keriileti szogek s igy FDP< = C1 AP<;
de a C1AB; P huarnégyszogh6l C1 AP< = C1B1P<«, tehat EDP< = CyB;P<. Latjuk tehat, hogy C1B; || DB.
Minthogy tovabba PB;A;C hurnégyszog, azért PB1A;<t + A;CP< = 180°, de A;CP< + BDP<« = 180° s igy
PDB<« = PBjA;«. Tehat B1A; || DB. Minthogy tehat C1By || BD || B1A1, azért C1B; és B1A; egy egyenest
alkotnak.

Ezek alapjan bebizonythatjuk a kévetkezs tételeket:



630%*. 1°. A P ponthoz tartozé Simson-féle egyenes felezi azt az egyenest, mely a P pontot a hdromszég magassdgi
pontjaval dsszekiti.

2°. A Py és P, pontokhoz tartozé s1 és so Simson-féle egyenesek dltal bezdrt szog eqyenld a Py P, ivhez tartozd
keriileti szdggel.

3°. A korilirt kor vdltozé atmérdjének végpontjaihoz tartozé Simson-féle eqyenesek metszdpontjainak mértani helye
a Feuerbach-féle kor.

1°. (2. abra.) Mérjiik rd a B; D téavolsagra a PB; tavolsagot ugy, hogy PBy = B1 K legyen s hosszabbitsuk meg a
BF magassagot G-ig.

Minthogy M F = FG azért K PGM egyenlGszaru trapéz; DP || BG és DB = PG s igy BDPG is egyenlGszara
trapéz. De az el6bbeniek (III. bizonyitas) értelmében BD || C1A; s igy KM is parhuzamos C7 A;-gyel. Minthogy tehat
a Simson-féle egyenes parhuzamos K M-mel s felezi a PK tavolsagot, azért a PK M haromszog PM oldalat is felezi,
vagyis keresztiil megy ezen egyenesenek L kdzéppontjan.

2°. (3. abra.) Legyenek a P; és Py pontokbol az oldalakra bocsatott merdlegesek talppontjai A1, Aa, By, Ba, Cy, Co,
az s1 és so Simson-féle egyenesek metszéspontja S.

3. dbra

A tétel a kovetkezSképp bizonythato:
A Py A1 BCy és a Py By ACy hirnégyszogek, s igy

CAP,< = BiC1Pi< = A1BPi<=a+~v — (90° — BA,C«),

tehat
(1) BAPi<=a—CAP,<=90°— vy — BA;Ci1«
hasonl6 eljaras utan a P, BoC Ay és a Py Bo ACs hirnégyszogekbdl kapjuk, hogy
(2) CAP,<<=a — BAP,<t=90° — § — C A3 B3«
Az (1)-et és (2)-6t tekintetbe véve, felirhatjuk, hogy

n=PAP,<=a— BAP,<+ CAP<) = (e + 8+ 7) — 180° + BA;C1< + C A2 B2 <)
vagy
(3) 1= BACi<<+ CAyBy«

Amde az s; és so altal bezart § szog kiilszoge az A1S Ay haromszognek, s igy

(4) 6 = BAC1< + CAyBy<.

! Jegyzet. CAH< = C BF<, mert mindkét szog a BCA szoget 90°-ra egésziti ki; CBF< = CBG< = CAG<, mert a GC ivhez tartozo
keriileti szogek egyenlék. Igy tehat CAH< = CAG<, de MGLAC, miért is MF = FG.



A (3) és (4) alapjan kozvetleniil lathato, hogy
o=m.

3°. (4. abra.) Kossiik Ossze a valtozo atmeérs Py és Py végpontjait M-mel, a haromsz6g magassagpontjaval s jeloljiik
Py M és P, M metszéspontjait az s1 és so Simson-féle egyenesekkel S7 és Sa-vel. Legyen a haromszog koré irhato kor
kozéppontja O s végre az 5152 és OM egyenesek metszéspontja F'.

4. dbra

Az el6bbeniek alapjéan:
0= 900, PlSl = 51]\/[7 PQSQ = SQM,

s minthogy
PO = R0,

azért az M S1S52 és M P, P, haromszogek hasonlok. De ekkor:

MF = OF és 5,85 — P12P2 - g

Latjuk, hogy F kozéppontja ama egyenesnek, mely a magassagi pontot a haromszog koré irhato kor kdzéppontjaval
Osszekoti, miért is F' a Feuerbach-féle kor kozéppontja (V. évfolyam 22. lap). Minthogy tovabba S1.52 = g és 0 = 90°,

azért S159 a Feuerbach-féle kor atmérdje és a Simson-féle egyenesek metszéspontjanak, S-nek, a mértani helye a
Feuerbach-féle kor (IV. 46. lap).

(Antal Mdrkus.)
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