E czikkben egy altalanos sikgeometriai tétellel foglalkozunk, mely tobb, a haromszogekre, valamint az egymasra
mer6leges atlokkal bird négyszogekre vonatkozo, ismeretes tételt foglal magaban.

A tétel a kovetkezs:

Ha valamely n-oldala sikpoligon sikjaban van olyan P pont, melybdl a poligon oldalairaa PPy, PPs,..., PP;, ... PP,
merGlegeseket bocsatva, azoknak Pj, Ps,..., P;, ... P, talppontjain keresztiil kor rajzolhat6, akkor e kornek a poli-
gon oldalaival valé Gjabb My, My, ..., M;, ... M, metszéspontjaiban a megfelel§ oldalakra emelt merdlegesek egy
M pontban talalkoznak; a PM egyenes keresztiil megy ama kor O kozéppontjan és a PO és OM tavolsagok egyenldk.

A tétel a kovetkez6képpen bizonyithato:

Legyen ei egyenes egy a kivant tulajdonsagt P ponttal bir6 poligon i-edik oldala; az O kézéppontu kornek az ei
egyenessel valo metszéspontjai P; és M;; O; az O-bol e;-re bocsatott merdleges talppontja. Legyen végre az M; pontban
e;-re emelt merélegesnek PO egyenessel valoé metszéspontja M.

0O; mero6leges a P, M; harra; tehat:

P,0; = O;M;

De a PP;, 00; és M| M; egyenesek mer6legesek lévén ei-re, parhuzamos egyenesek és igy a parhuzamos szel6k torvénye
alapjan:
PO : OM] = P,O; : O; M;

vagyis
PO =0M].
Az i-edik oldalra bemutatott eljaras minden oldalra érvényes lévén, az My, Ms,..., M;, ... M, pontokban az
€1, €2,..., €;, ... ey oldalakra emelt merélegesek valoban keresztiil mennek azon M ponton, mely a PO egyenesen

van és pedig tugy, hogy PO = OM.

A tétel a haromszogekre nézve kovetkezGképpen fogalmazhato:

Ha valamely ABC haromszog sikjanak egy tetszdleges P pontjabol az oldalakra merdlegeseket bocsatunk, akkor e
merdlegesek Ay, By, C talppontjain keresztiil vezetett O kézépponti kornek az oldalakkal valé ijabb metszéspontjain
allitott merdlegesek oly M pontban talalkoznak, mely a PO egyenesen van és melyre nézve M P = 2MO.

A tétel valoban érvényes a hiromszog sikjanak barmely pontjara nézve. Az altalanos fogalmazasnal eléforduld
My, Ma,..., My, ... M, poligon helyébe itt az A; B1Cy héromszog 1ép, mely koré — mint minden haromszog koré —
mindig lehet kort rajzolni.

Itt megemlitjiik, hogy a haromszogre speczializalt tételnek van egy érdekes analogtétele, az 4. n. Reuschle-féle tétel,
melyet e helyen bizonyitas nélkiil kozliink:

Ha valamely ABC haromszog oldalain az A;, B, C7 pontok ugy vannak valasztva, hogy az AA;, BB;,CCy
egyenesek egy pontban taldlkoznak, akkor az A; B;C7 haromszog koré irt kornek az ABC haromszog oldalaival vald
ujabb metszéspontjai olyan As, B, Co pontok, melyek a szemben fekvs cstucsokkal 6sszekotve egy pontban talalkozo
AAy, BBy, CCs egyeneseket adnak.

Alkalmazzuk mar most tételiinket arra a speczidlis esetre, midén a tetsz6legesen valaszthaté P pont az ABC
haromszog koré irhaté kor kdzéppontja. Ekkor a PAy, PBy, PCy mer6legesek Ay, By, C; talppontjai a haromszog
oldalait felez6 pontok és az ezeken atvezeté O kozéppont kor az u. n. Feuerbach-féle kor. E kérnek a haromszog
oldalaival valo tjabb metszéspontjai — Ay, By, Co — a magassagok talppontjai.




Valoban: A; B1 ACt négyszog parallelogramma 1évén:
A1 Bi1CiA =2 AC B A

Maésrészt
A1B1C1A =2 A3B1Ch A

mert ugyanazon korben parallel hirok kozott fekiisznek.
Tehat
A13101A = A2B101A

és mert A pont As-nek tiikorképe, azért.
AAs 1 C1 By

vagy
AA, L CB

Az Ay, By, Cs pontok tehat valoban a magassagok talppontjai.

Tételiink értelmében az Ay, By, Cs pontokban az oldalakra emelt merélegesek egy pontban talalkoznak. De a
mer6legesek a haromszog magassagvonalai, tehat a haromszég harom magassaga egy pontban talalkozik.

Hasonlé moédon lehet a Reuschle-féle tétellel a harom magassagnak egy pontban valé taladlkozaséat bizonyitani.

De maésrészt tételiink értelmében még sziikséges, hogy a P, O és M pontok egy egyenesben legyenek, a mi a
kovetkezd ismeretes eredményt tartalmazza:

A haromszog koré irhatoé kor kdzéppontja, a Feuerbach-féle kor kozéppontja és a magassagi pont egy egyenesben
fekiisznek.

Végre ugyancsak tételiink kovetkezményeképpen:

PO =0M

vagyis:

A Feuerbach-féle kor kdzéppontja a haromszog koré irhaté kor kozéppontjatol, valamint a magassagi ponttol egyenls
tavolsagban van.

Mind ismeretes eredmények, melyeket kiilon szoktunk bizonyitani, holott latjuk, hogy azok elég konnyen bizonyit-
hato tételiink egyszerd kovetkezmeényei.

Egymasra meréleges atlokkal biré négyszogekre vonatkozoélag ismeretes a kdvetkezd tétel.

Ha P ilyen négyszog atloinak metszéspontja, akkor P-bdl az oldalakra bocsatott PPy, PPy, PPs és PP, mer6le-
gesek Py, P, Ps és Py talppontjai, valamint e merdlegeseknek a szemben fekvs oldalakkal valo Ms, My, M; és Mo
metszéspontjai egy kor keriiletében fekiisznek.

Sw
=
7

Tételiink alapjan még azt is allithatjuk, hogy az My, My, Mg és My pontokban a megfelels oldalakra emelt
merGlegesek egy pontban — M-ben — taldlkoznak.

Budapest.
Weisz Lipot.



