Pythagoras még ezenkiviil is foglalkozott az egyenlGszara derékszogli haromszoggel, illetéleg ennek oldalaival.

Ha befogokul az egységet valasztotta, azt talalta, hogy az atfogd nagyobb mint 1, de kisebb mint 2. Ugy latszik, elég
tlizetesen foglalkozott az atfogd hosszéaval (mai jelolésiink szerint: V2, mert ennek kifejezé szamat végre is: apoyov-
nak, kimondhatatlan szimnak mondta. Evvel a kifejezéssel tehat a manapsag: irracionélisoknak nevezett szamokat
jelolte meg. E kifejezés "kimondhatatlan szdm" mindenesetre azt jelentette, hogy nem lehet oly kis egységet talalni,
mely a befogoban is, meg az atfogdéban is egész szdm szerint bennfoglaltassék, szoval: az egyenlGszari derékszogi
haromszog befogojanak és atfogojanak nincsen kozos mértéke, azok 6sszemérhetetlenek (inkommenzurébilisok). A jelek
arra mutatnak, hogy az ¢sszemérhetetlenséggel mindazonaltal tovabbra is foglalkoztak a pythagoreusok; arra utaltak,
hogy valamely "kimondhatatlan" szam és pl. az egység kozott a kozos mértéknek végtelen kicsinynek kell lennie,
mely ennélfogva a véges hossztusagokban végtelen sokszor foglaltatik. Pythagoras iskolaja tehéat nyilvan azt a felfogast
vallotta, hogy a vonat (feliilet, test) pontoknak: azaz végtelen nagy szamu, de végtelen kicsiny elemeknek az Gsszege. A
pontnak egyszersmind ily értelmi definiciot is adtak, hogy az: egység egy bizonyos helyen. Nagyon valdszind, hogy az
idot is végtelen kis id6kozoknek: pillanatok osszegének tekintették. Ugy latszik, Pythagoras iskoldjanak tagjai erdsen
védték e felfogast, mert masok erdsen tamadtak, kiilondsen Zeno, az 4. n. eleai iskola tagja, a ki kb. 500-ban Kr. e.
sziiletett és az V. szdzad kozepén hevesen harczolt Pythagoras hivei ellen. Zeno nem volt tulajdonképpen mathematikus,
de eléggé szellemes és megleps Otletekkel Pythagoras mathematikai tanait is meg akarta donteni. Kival6an azt a
felfogast akarta "ad absurdum" vezetni, hogy valamely vonalat végtelen sok szamu vonalra lehet felosztani, illetSleg
azt ezekbdl Gsszedllitani. Kivaloan két ily bizonyitasa érdekes: az egyik az, hogy ily alapon mozgéas nem is lehetséges,
mert hiszen, hogy valamely test egy bizonyos utat megtegyen, arra eldszor ez ttnak a felét kell megtennie, azutan a
maésik félnek a felét, azutan Gjra meg Gjra a fennmarado résznek a felét s igy tovabb a végtelenségig, ennélfogva a mozgd
test sohasem érheti el az it masik végpontjat, tehat mozgas nem is lehetséges. A masik bizonyitésa az, hogy a gyorslabu
Achilles sohasem érheti utol az el6tte maszé tekngsbékat: mert, mig Achilles odaszaladt, a hol a tekndsbéka el6bb volt,
ez mar tovabb maszott. Achillesnek 1jbol a teknGsbéka utan kell szaladnia, de amikor odaér, ahol a teknGsbéka volt, ez
méar megint elmaszott. A dolog tehat 6rokkon-6rokkeé ugy all, hogy a mikor Achilles odaért, a hol a tekndshéka volt, ez
mar nincs ott, s igy Achilles sohasem érheti utél a teknésbékat. Szoval Zeno azt kivanta bebizonyitani, hogy a test nem
pontoknak, az id6 nem pillanatoknak és hogy a mozgés nem egyik pontrél egy masikra valé dtmeneteknek az Osszege.
Zeno tehat avval a gondolattal nem tudott megbaratkozni, a mellyel jelenlegi mathematikai targyalasainkban a mértani
sorndl ismerkediink meg: hogy végtelen szamu tagok igenis adhatnak bizonyos feltételek mellett véges Gsszeget.

Pythagoras iskoldjaban szembetling az a hajlandosag, hogy a szamokat a geometridval 0sszekossék: igen sok szém-
tani problémat geometriai abrazolas segélyével oldottak meg, igy pl., mint mar tudjuk, a szamtani sorok dsszegét. Igen
valoszind, hogy az 4. n. figuralis (poligondlis és piramidalis) szamok fogalma mar ebben az iskolaban vette eredetét.
Ezekkel kapcsolatban a testekkel is foglalkoztak, kivaloan a szabalyos testekkel. Timaeos (sziil. Lokriban a Kr. el6tti
400. év kortil) ezeket kozmikus testeknek nevezi, mert szerinte a vilag, a kozmosz elemei ezekbdl allanak, még pedig: a
tilz tetraéderekbdl, a levegs oktaéderekbdl, a viz ikosaéderekbdl, a fold pedig koczkakbol. Miutan pedig még egy 6todik
alakulas is lehetséges: a pentagondodekaéder, ugy ez tekintendd a vilagegyetemet Gsszefoglald és jelképezs alaknak.
A szabalyos testekrél tudtak azt, hogy azok gdmbbe irhatok s valoszintleg azt is, hogy csak 6t szabalyos test lehet-
séges. A szabalyos testek kouziil a koczkat geometriai harmonianak nevezték, mert cstucsainak szama (8), harmonikus
kozéparanyos lapjainak szama (6) és éleinek szama (12) kozott.

A pentagondodekaéder ismerete és a szabalyos 6tszog és pentagramm szerkesztése alapjan azt kovetkeztethetjiik,
hogy az aranymetszés (sectio aurea, divina) szerkesztését is ismerték. Az aranymetszés feladata ugyanis az, hogy egy
a vonalat Ggy messilink két részre, z-re és a — z-re, hogy a nagyobb rész mértani kézéparanyos legyen az egész vonal
és a kisebb rész kozott:

a:z=2x:(a—2x).

Kimutattak, hogy a gordg épitészet viragkorabodl valé miremekeknél, mint pl. az Akropolisz Parthenonjanal (Kr.
e,. 438-ban befejezve) az alaprajz méreteiben, az oszlopok, a gerendézat részei és egymas kozotti aranyaiban mindig az
aranymetszést alkalmaztak. E korban és el6tte nem is volt mas iskola, mely az aranymetszés mathematikai targyalasaval
foglalkozhatott volna, mint éppen Pythagorasé.

Az eddigiekbdl latjuk mar, mily jelentékeny az az anyag, melyet e kivalo iskola ismert; mennyi taldlékonysagot,
mathematikai érzéket, elvszertiséget fedeziink fel eljardsidban. Ehhez jarul még az a sok probléma, eszme, kérdés,
melyek anyaganak targyalasa folyamaban felmeriiltek s melyek impulzust adtak ez iskola kdvetGinek vagy elleneinek
az azokkal valo foglalkozasra. Igy érthetd meg, hogy a Pythagoras utani korban miért halad annyira a mathematika,
miért bontakozik ki a tobbi tudomanybdl, miért tAmad egész versenygés a legkiilonb6z6bb mathematikai problemak
megoldasa koriil és miért jatszik a mathematika nemsokara oly kival6é szerepet nemcsak a tudomanyos életben, de
egyaltaldban az egész gorog kozmiiveltségben?

E korra nézve az is jellemz6, hogy tdl van a puszta anyaggyijtésen és definiciok megéllapitdsan, benne mar felvetett
kérdések, problemak megoldasa, komplikalt szerkesztések elvégzése a szerepld tényezsk.
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