I. megoldas: Tekintsiik a feladatot megoldottnak és tegyiik fel, hogy M; és Ms az e-nek ugyanazon partjan van.
Legyen az M; M, hur felez6pontja F', tovabba My, M, F vetiilete e-n rendre T, T, T'.

Eszerint M1Ty + MoTs = s, és igy az M1 MyToTy (konvex) trapéz FT kozépvonalanak hossza, az F' pont e-t6l valo
tavolsaga: s/2. Masrészt, ha k kozéppontja O, akkor OF mer6leges a PM,, azaz PF szelGre.

Igy F-re két mértani helyet kaptunk: F rajta van az e-vel parhuzamos, téle s/2 tavolsagra levé f egyenesek vala-
melyikén, masrészt az O P atmérd folotti kq Thalész-koron. Ennek alapjan F, és igy a PF egyenes is megszerkeszthets.

Ha PF valoban metszi k-t, és a metszéspontok e ugyanazon partjan adédnak, akkor a megoldéas megfelel volta a
fentiekbdl nyilvanvalé. Ha viszont e szétvalasztja My és Mo-t, akkor a PF-et csak ugy tekinthetjiik megoldasnak, ha az
e-t6l mért tavolsagoknak elGjelet tulajdonitunk. Ekkor természetesen azon az oldalon levd tavolsagokat kell pozitivnak
venniink, amelyiken az éppen vizsgalt f van, mert s/2-t nyilvan pozitivnak vettiik.

f-re két lehetGség jon szoba e két oldalan, mindkettének 2 kozos pontja lehet ki-gyel, igy a megoldasok szama
legfeljebb 4. — F' gyanant természetesen csak a k belsejében ad6dé metszéspontok felelnek meg.

Biacsy Zsolt (Budapest, Eotvos J. Gimn. III. o. t.)

II. megoldas: Tovabb is az I. megoldas jeloléseit hasznalva tiikrozziik P-t, e-t és az My MoT5T) derékszogd trapézt
F-re. Igy az M, és M, pontok egymas tiikérképei, legyen tovabba P, Ty, Ty, e tiikorképe P, T}, Ty, €'. Nyilvanvalo,
hogy Ty, Ty az MyTs, ill. M;T) meghosszabbitasara esik, és T\Ty = Th'M; + My Ty = ThM; + MoTy = s, és igy
¢’ az adatokbol megszerkeszthets. Ugyanez all P'-re is, mert ez egyrészt rajta van az O koriil OP sugarral irt ko
koérén — ugyanis az OP P’ haromszég OF stlyvonala merdleges PP’-re, tehat e haromszog egyenld szart —, masrészt
ugyanakkora tavolsagban van e’-t6l, mint P az e-t6l.

Az utobbi megéllapitas alapjan P’-re tgy kapjuk a masodik mértani helyet, hogy a P-n dtmend, e-vel parhuzamos
g egyenest tiikrozziik az e, €' siksav tengelyére. — Ezek alapjan a keresett szel6t a PP’ egyenes adja meg.

€'t és vele ¢'-t e két oldalan szerkeszthetjiik, tovabba ko két pontban metszheti ¢'-t, igy ismét azt kapjuk, hogy a
megoldéasok szama legfeljebb 2 -2 = 4.

Novdky Béla (Budapest, L. Istvan Gimn. IL o. t.)

Megjegyzések. 1. A 11. megoldas P’ pontjanak szerkesztése lényegében azonos az 1. megoldéasbeli F pont szerkesz-
tésével. Ugyanis az e, ¢’ siksav tengelye az el6bbi f egyenes, tehat g és ¢’ tavolsaga kétszerese g és f tavolsaganak,
mésrészt P'P = 2FP.

2. Lattuk, hogy akkor is megoldasat kapjuk a feladatnak, ha M; és M az e egyenes ellenkezé oldalan van, — amennyi-
ben az e-t6l valé tavolsagot alkalmas modon elGjeles mennyiségnek tekintjiik. Tobben ramutattak, hogy amennyiben
viszont ezt nem tessziik, akkor az olyan megoldés keresése, amelyben M; és My az e egyenes ellenkezé oldalan van,
negyedfoki egyenlet gyokei megszerkesztésének feladatara vezet. A nyert negyedfokt egyenletrsl azonban megmutat-
hato az is, hogy gyokei altalaban nem szerkeszthet6k meg korzd és vonalzoval. Az ilyen megoldés tehat dltalaban nem
szerkeszthet6 meg.



