A masodfoku egyenlet diszkusszidja.
1.
Legyen Fix) = az? +br+c=0és 6 = b? — 4ac, akkor mint ismeretes az egyenletnek két valos gyoke van ha § > 0.
Tegyiik fel, hogy § > 0 és 2’ meg " az egyenlet két gyoke, 2’ < 27, akkor

F(z) =a(x —2')(z — 2”).

Ha z helyett 2'-nél kisebb szdmot frunk, akkor z — 2’ negativ és x — 2”7 még inkdbb az, tehat F(z) olyan jeld, mint
a.

Ha x helyébe a két gyok kozott fekvs szamot frunk, akkor 2 — 2’ pozitiv és x — 27 negativ, tehat F(z) olyan elGjeli
mint -a.

Ha végre z-et 2”-nél nagyobb szamokkal helyettesitjiik, akkor x — 2’ és  — 2” pozitiv és igy F(z) olyan jeld mint
a.

Legyen & = 0 akkor F/(x) = a(x — 2')? ekkor  barmely értékénél F(x) olyan el6jelt mint a.

Ha pedig § < 0 akkor

b\®  dac—b?
_ 2 _
F(z) = ax +bx+c—a[<x+2a> + 102

] =a(M? + N?)
x barmely értékénél a zarojelben 1éve kifejezés pozitiv és igy F'(z) olyan elGjeld, mint a.
Tehat ha F(a) és a elGjelre nézve megegyeznek, akkor a a gyokokon kiviil fekszik, ha pedig F(«) olyan elGjeld
mint —a, akkor a a gyokok kozott fekszik.
IL.

b b
Minthogy a gyokok Osszege = — azért all a kovetkezd: Feltéve, hogy a a gyokoknél kisebb, ugy a < % azaz o
b
kisebb a gyokok félosszegénél; ha pedig 8 nagyobb a gyokok barmelyikénél, agy 5 > g ennélfogva, ha
a

b
a<—2—a<6

akkor a gyokok « és 8 kozott fekiisznek.
I
Ha két szam kozott az egyenlet egyik gyoke fekszik, akkor azt mondjuk, a két szam a gyokoket elkiloniti. Hogy o
és B az F(x) = ax® + bx + ¢ = 0 egyenlet gyokeit elkilonitse, arra szikséges és elegendd feltétel, hogy F(a) és F(B)
ellenkezd eldjeliiek legyenek. A feltétel sziikséges, mert az elkiilonités esetében a vagy (8 a két gyok kozott fekszik pl.
a és akkor [ a két gyokon kiviil fekszik, tehat akkor F(a) elGjele megegyezik —a-val, F(8) pedig +a-val. De a foltétel
elegendd is, mert ha F(a) és F(B) ellenkezd elGjeld ugy egyik —a-val megyegyezik. Ekkor pedig a gyokok valosak és
kiilonbozok és F(a) vagy F () a gyokok kozott fekszik.
V.
P. Keressiik, hogy az

(a+ b+ c)x? —2(ab + be + ac)x + 3abc = 0
egyenlet gyokei, mily hatarok kozott fekiisznek.

F(a) = (a+b+c)a® —2(ab+be+ac)a+3 abe = a[a®+ab+ac—2ab—2bc—2ac+3bc] = a(a® —ab—ac+bc) = a(a—b)(a—c).

Epp {
e Fb)=b(b—c)(b—a)és

F(c) =c(c—a)(c—1D).

Legyena < b <c
F(a) elGjele olyan mint +a
F(b) eljele olyan mint —b
F(c) eljele olyan mint +c
F(a) és F(b) ellenkezd elGjeltiek és
F(b) és F(c) ellenkezd elGjeltiek
tehat a gyokok valdsak, kiilonboz6k és elkiilonittetnek a, b és c altal.
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