a) Egyenletiink bal oldaldnak nincs (valos) értelme, ha barmelyik négyzetgyok jel alatt negativ szam &ll. Ez akkor
és csak akkor kovetkezik be, ha akir az x — 1, © — 2, akdr az x — 3, x — 4 tényezSpar ellentett elGjeld, vagyis ha x akar
1 és 2 kozeé, akar 3 és 4 kozé esik: 1 < x < 2, vagy 3 < x < 4. — Els6 egyenletiink mésodik tagjat a jobb oldalra attéve,
majd az egyenlet mindkét oldalat négyzetre emelve

2?2 —3r+2=2-22(x—3)(x —4) +2* — Tz +12.
A jobb oldalon csak a négyzetgyokos kifejezést hagyva, majd ismét négyzetre emelve és rendezve

2(x —3) = —v/2(x — 3)(z — 4),
2(x —3)* = (z — 3)(z — 4),
(x—3)(z—-2)=0.

Innen latjuk, hogy — mivel atalakitdsaink soran gyok nem veszhetett el — egyenletiinket x = 3- on és x = 2-n kiviil més
szam nem elégitheti ki. Ezek nem kizart értékek, és a behelyettesités mutatja, hogy mindketts gyoke az egyenletnek.
Ezzel megkaptuk a megoldast.

b) Masodik egyenletiinkben hosszas vizsgélatra vezetne az a kérdés, hogy p, r, ¢, mely értékrendszerei mellett van az
egyenletnek valds értelme. Ezt az x-et tartalmazoé bal oldali tagok esetére majd a széba jovo gyokok helyén vizsgaljuk.
A jobb oldali alland6 szdmrol azonban maéris feltessziik, hogy valds, vagyis (p — r)(p — r + 2q) > 0.
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Vegyiik észre, hogy ¢ = 0 mellett egyenletiink |z — p| + |z — r| = |p — r|-re egyszertisodik, és ennek p # r esetén
minden p és r kozé es szam megoldasa, beleértve p-t és r-et is (lasd az abrat), p = r esetén pedig x = p az egyetlen
gyOk; masrészt, hogy p = r esetén a bal oldal két tagja egyenls, és a jobb oldalon 0 all, igy a gyokok z; = p + ¢,
To = p — q, hacsaknem ¢ = 0, amely esetet mar lattunk. Feltehetjiik most mér, hogy p # r és ¢ # 0.

A fentihez hasonléan rendezés, elsé négyzetreemelés és atrendezés utan

p-r@-r+q)=Vp-rp—r+29)(x—r—q)z—1r+q),

ijabb négyzetreemeléssel és atrendezéssel

p-—re—r+¢°=@-r+2q)@—r—q)x—r+qg),
(@—r+q)[p-1)e-r+a—-p-r+2q¢)lx—r—-9q)] =
=(z—r+q)(-2qx+2pg+2¢°) = —2q(x —r+q)(z —p—q) =0.
Eszerint gyokokként csak 1 = r—q és z2 = p+q johetnek széba. Mindketts kielégiti az egyenletet, mert behelyettesitve

a bal oldal egyik tagja 0, masik tagja pedig egyenls a jobb oldali (valos) szammal.
Els6 egyenletiink a mésodiknak specialis esete p = 3/2, ¢ = 1/2, r = 7/2 értékekkel.
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