Forgatas kozben az R idom barmely helyzetben négy ponton érintkezik a K kerettel, ennek mindegyik oldalan egy
pontban. Nyilvanvald, hogy R keriiletének minden pontja érintkezésbe jut K-val, forditva azonban nem, pl. K csicsai
és egy bizonyos kornyezetiik nem jutnak érintkezésbe R-rel. De ha K egy oldalanak D és F pontja érintkezhet R-rel,
akkor a DFE szakasz minden pontja érintkezhet. Ezért a kérdést ugy is feltehetjiik, hogy mekkorak K oldalainak azon
szakaszai, amelyek nem érintkezhetnek R-rel, mekkora az a legrévidebb tavolsidg, amennyire az érintkezési pont lehet
K cstcsaitol. — Célszertibb a folyamatot tgy kovetni, hogy K-t forgatjuk az allo R koriil, igy ugyanis K négyes forgasi
szimmetridjat kényelmesebben kihasznalhatjuk, mint R harmas forgasi szimmetridjat. Elegend6 a mozgast pl. addig
figyelni, amig K-nak ST oldala a BC-vel parhuzamos helyzetbdl +90° elforduléssal BC-re merdleges helyzetbe, TU
helyére jut, felirni ST és TU érintési pontjanak, S*-nak és U*-nak T-t6l val6 tavolsagéat, mint BC és az ST oldal ¢
hajlasszogének fiiggvényét, amig 0° < ¢ < 90°.

Amig 0° < p < 30°, addig abrank jeldléseivel S* az A kdzépponti BoCy iv C; oldalan levé felének egy pontjaban
érinti R-t, majd 30° < ¢ < 90° mellett a C-kozept C1C5y iv egy pontjaban; U* pedig 0° < ¢ < 60°-ig a B kozept
CsA; iven, 60° < ¢ < 90°-ig az A-kiozepili A;As iven érinti R-et. A T'S* hosszat a TU oldal allasa szabja meg, a
TU*-ét pedig az ST-¢é, ezért a keresett hosszakat a (0°,30°), (30°,60°), (60°,90°) intervallumokra kiilon-kiilon kell
megallapitanunk.

I. 0° < ¢ < 30° mellett ST L AS* és TU 1. BU", azért

TS*=U*M =U*B~ MB = (a+r) —asin(30° + ¢) és
TU*=S"M=5"A— MA=(a+r)—acos(30° + ¢).

T'S* legkisebb értéke ¢ = 30°-nal adodik, amikor a levonandé M B a legnagyobb, mert 30° < 30°4¢ < 60°, sin(30°+¢)
a  szoban forgo értékeire novekve és T'Sh, = r 4+ a(l — V/3/2) = p; ugyanennyi TU; ;. is, ¢ = 0° mellett, mert a
cosinus fliggvény a vizsgalt intervallumban csokkend.

IL. 30° < ¢ < 60° mellett ST L CS*, és még mindig TU L BU*, igy

TS*=U"N = (a+7)—acosy,
¢ =30°-kal T'S},

min

= p, masrészt
TU* =S8*C+CN =r+asinp

és TUpin = 7 + a/2 = g, ugyancsak ¢ = 30°-kal, mert igy a legkisebb a hozzdadand6 tag.

A o = 30° eset az I. és II. intervallumok kozos hatarpontja; eszerint a ¢ = 30° helyzet kérnyezetében S* az ST
oldal Sy felez6pontjatol kozeledik T-hez, majd visszafordul Sy felé. Ugyanekkor ¢ = (a + 2r)/2, vagyis U* a TU oldal
Uy felezs pontjaba esik (ez nyilvan nem bizonyul majd valamennyi lehetséges érték legkisebbikének), és U™ a T-t6l U
felé halad.

III. Veégiil 60° < ¢ < 90° mellett valtozatlanul ST L CS*, de mar TU L AU™, igy

TS*=U*P=U"A+ AP =r + asin(¢ — 30°),
és TSy ., = ¢, mert 30° < ¢ — 30° < 60° folytan AP akkor a legkisebb, ha ¢ — 30° = 30°, ¢ = 60°. (S* az Sp-tol S

fele h;f;i.) Mésrészt
TU* =8P =S"C+CP =r+acos(p —30°),
és TU . = q, mert CPpin ¢ = 90° mellett all el6 (U™ = Uy).

TS* és TU* egymas utan adodott p, p, ¢, ill. p, g, g legkisebb értékei koziil p kisebb, mert 1 — v/3/2 < 1/2.
TU};, egyszersmind SS* legkisebb értékét is adja, igy az ST oldal (és barmelyik oldal) surolt szakaszanak hossza
ST —2p = (a+2r) — 2r —a(2 — V3) = a(V/3 — 1), fiiggetlen r-tol.

Ddvid Gdbor (Székesfehérvar, Jozsef A. g. III. o. t.)

Megjegyzések. Haladhattunk volna T'S™ és TU ™ legnagyobb értékeit megkeresve is. — Szamos dolgozat nem indokolta
a forgatasi folyamattal, miért tekint harom esetet: amikor ST és T'U mindegyike R-nek a + r sugara (,nagy”) ivét
érinti, vagy mindkettd ,kicsit” — vagy egyik nagyot, a masik kicsit — bar tobb tipus valéban nem lehetséges.



