I. megoldas: Konnyebb az egyenl6tlenség vizsgalata, ha egyik oldalan 0 &ll, mert igy tulajdonképpen elGjelet
vizsgalhatunk. Vonjuk ki evégett a jobb oldalbél a balt. Igy kozos nevezére hozas utan a szamlaloban két tényezds,
majd kiemelésekkel négy tényezés szorzathoz jutunk, és az ismét két tényezdsként irhato:

(:Cy+1)2 (:C+y)2—(:vy+1)2 (4+y+zy+D)(z+y—azy—1)

O<1— 5 = 5 = 5 =
(x+y) (r+y) (x+y)
@D+ )E-)0-y) (@ -DE*-1)
(1) = 5 = -
(x+y) (x+y)

Ahol a kifejezés értelmezve van, ott a nevezs pozitiv, ennélfogva kérdésiink tgy is kimondhaté, hogy a szamlél6 a siknak
mely pontjaira negativ. Vagy mivel kéttényez6s szorzat akkor és csak akkor negativ, ha tényez6i ellentett elGjeldek,
még gy is, hogy a sik mely pontjaira ellentett jeliek =2 — 1 és y* — 1.

Ez kétféleképpen johet létre:

L. ha 2% < 1 és ugyanakkor ¢ > 1, vagyis ha |z| < 1 és |y| > 1, ami részletesebben igy irhato: ha —1 < z < 1 és
ugyanakkor vagy y < —1, vagy y > 1;

IT. ha || > 1 és |y| < 1, azaz ha —1 < y < 1 és ugyanakkor vagy x > 1, vagy © < —1.

Atalakitasaink megforditva is alkalmazhatok, ezért az adott egyenlStlenség mindazon pontokra és csak azokra
teljesiil, amelyekre az egyik koordinata abszolut értéke 1-nél kisebb, a mésiké pedig 1-nél nagyobb.

E pontok attekintése céljara a sik pontjait 22 — 1 és y? — 1 elGjele szerint elébb kiilon-kiilén osztalyozzuk. A sikot
az y+1=0és y—1 =0 egyenesekkel két félsikra és egy siksavra osztva (1. abra) y? — 1 az also és fels felsik pontjaira
pozitiv, a sav pontjaira negativ és a hatarolé egyeneseken 0.
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1. dbra

Azz+1=0¢és x—1=0 egyenesek révén 22 — 1 elGjele szerint hasonléan osztalyozhatjuk a sik pontjait. Mindkét
osztalyozast egyszerre tekintve a sik 3-3 = 9 részre esik szét: 4 siknegyedre (derékszogi szOgtartomanyra), 1 négyzetre
és 4 feél siksavra. A negyedek pontjaiban és a négyzetben z? — 1 és y? — 1 egyenld elSjeltek, itt (1) nem teljesiil, a
félsavokban ellentettek, itt teljesiil az adott egyenlétlenség (csikozas). A félsiksavokhoz a hatarolo szakasz és a két-két
félegyenes nem tartozik hozza.

Krokovai Gizella (Nyiregyhéaza, Zrinyi Ilona lg. IIL o. t.)
II. megoldas: Térjlink at az adott egyenl6tlenségrél mindjart az elsG lépésben egyenlStlenségparra:

zy+1

2 —-1<
() r+y

< 1.
Innen a nevezd eltavolitasa, az (x + y)-nal valo szorzas csak ugy lehetséges, ha a kétféle elGjeli lehetGségével adodo
eseteket kiilonvalasztjuk. Igy (2) egyenértékid az alabbi két egyenlétlenségrendszerrel:

(Ia) x+y>0, (ITa) r+y<0,

(Ib) —r—y<zy+l<z+y; (ITb) —r—y>zy+1>z+y.

Az (Ib) és (IIb) egyenl6tlenségparokbol 0-ra redukalassal két-két egyenlStlenséget kapunk, és ezek mindegyikében ismét
szorzatokat alakithatunk ki:

(Ib") (x+1)(y+1) >0, (ITb) (z+1(y+1) <0,
(Ib”) (z—1)(y—1) <0, (IIb") (x—=1)(y—1)>0.

Az (Ta) és (I1a), az (Ib) és (IIb’), az (Ib”) és (IIb") egyenlétlenségek egymastol csak a kozbiilss jelben kiilonboznek,
igy a nekik eleget tevs pontokkal kitoltott sikrészeket egy-egy dbran szétvéalasztva tiintethetjiik fel (2a, 25 és 20" abra).



y
- 7 ", ///
/ 7 % 7 1

AN

- X o 1 X
Vs ),
/%/lb/{é ! ny e’ 2' 7 l%
[y ) / g
T N
& ///2/ ’
2a. dbra 2b°. dbra 2b". dbra

Pl. a 2V abran az y +1 = 0 és az = + 1 = 0 egyenesekkel valé szétvagas révén elsallt négy sikrész koziil a jobb
felsének és a bal alsonak belss pontjaira (Ib’) teljesiil, a masik kettGéire (IIb') (az egyenesek pontjai egyik sikrészhez
sem tartoznak hozza).

Az L. rendszer mindharom egyenléStlenségének eleget tevs pontokat az dbrak Gsszemasolasaval a 3-szor csikozott
sikrészekben kaphatjuk: az X és Y tengely pozitiv oldala koriili fél-siksavokban, a II. rendszer pedig az 1. abra masik
két savjahoz vezet.

Pgdor Bdlint (Bp. II., Rakoczi F. g. IV. o. t.)

Megjegyzés: 1. megoldasunk azoknak a pontoknak a fekvését is megadta, amelyekre a feladatnak a koordinatédkbol
képezett kifejezése 1-gyel egyenl§ ill. 1-nél nagyobb.



