Legyen az egyenlet harom gyoke x1, xo2, x3. A gyokok és egyiitthatok kozti Osszefiiggés alapjan

(1) T1+ 2o+ 23 =0,
(2) T1T2 + T1T3 + T2T3 = P,
(3) 123 = —(.

Ha x1 és zo egymaés reciprokai, akkor z1z9 = 1, s igy a (3) egyenletbdl:
r3 = —(g.

Ebbsl (1) alapjan
1+ X9 =q.

A nyert Osszefliggéseket (2)-be helyettesitve:
p=a12s +a3(v1 +22) =1 — ¢*.
A feladat els6 részét meg is oldottuk: a széobanforgé harmadfoki egyenletnek
(4) ?+(1-¢*)z+¢=0

alaktnak kell lenni ahhoz, hogy az egyenlet két gycke egymésnak reciprok értéke lehessen. Hatra van még a gyokok
meghatarozasa.
Az egyenlet egyik gydkének értékét mar ismerjiik:

r3 = —(q.
Mivel a masik két gyokre fennall az
1T = 1
és az
T1+x2 =q

Osszefiigges, ez a két gyok gyoke az
2> —qr+1=0

maésodfoki egyenletnek. Az egyenlet megoldasaval
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Ha ¢* > 4, akkor tehat a harmadfoki egyenletnek harom valos gycke van, ha ¢* = 4, kett6 ezek koziil egyenls, ha
pedig ¢* < 4, akkor az egyenletnek csak egy valos megoldasa van.

Megjegyzés: Az x1-et és xo-t meghatarozo egyenlethez ugy is eljuthatunk, ha a (4) harmadfoku egyenletet elosztjuk
az x3-hoz tartozo (z + q) gyoktényezivel.
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