Fejezziik ki el6szor a feladatban szerepls térfogatok kiszamitasédhoz sziikséges AA’ és BB’ szakaszokat a sugér és
az x segitségével.

Az OBB’' M négyszog deltoid, mert két-két egymas mellett fekve oldala egyenld, és ezért OB’ | M B. Mivel azonban
Thales-tétele értelmében AM is mer6leges M B-re, igy OB’ || AM, azaz az egy ivvel jelzett szogek egyenlok.

A

Az AMPA ~ OB'Ba, mert két-két szogiik egyenld.
A hasonl6sag miatt
AP :r=PM : BB,

tovabba az ismert aranyossigi tétel alapjan PM = VAP - PB. E két eredményt egybevetve:
AP-BB' =rVAP - PB.
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Az AOM A’ négyszdg ugyancsak deltoid és ezért AM | OA’. Igy AA'O< = M AP<, mert merdleges szaru szogek.
Az AOAx ~ OBB/5, mert két-két szogiik egyenls. A hasonlosag miatt

AA' :r=1r: BB

Innen

Ezek segitségével az ABB' A’ trapéznak AB tengely koriili megforgatasakor keletkezs csonkakup térfogata a ko-
vetkezSképpen irhato fel:
2rm [ 4 5 72 2r3m
Az A’OB’ haromszog AB tengely koriili forgatasakor keletkezs forgéstest térfogatat gy szamitjuk ki, hogy a Vi

térfogatt csonkakup térfogatabol levonjuk az AOA’ és az OBB' haromszdgeknek az AB tengely koriili forgatasakor
keletkez6 forgaskapok Vs, ill. V, térfogatat:

2r3 7 r’xmr  riar
Vo=Vi—-Vs—V,= 2 1) — — =
2=Vi-Va—Vi= = (@ o t1) -5 3z
3 2
:2—;(2x2+2x+2—12—1):%—;(x+1)2.
Legyen tehat
Vo (z+1)

Vi 2(x24+2x+1)

Innen
2m—1az? +2(m—1)z+2m—1=0.

2m — 1 # 0, mert kiilonben az egyenletbél z is 0 lenne — ez pedig a feladat szerint nem lehet. Igy a masodfoka
egyenlet oldoképletét hasznalhatjuk. 2-vel mindjart egyszertsitve

—(m—l)ﬂ:\/(m—l)z—@m—l)2 1—m=++/m (2= 3m)
x1,2 = = .
2m —1 2m —1




x-re valos értéket kapunk, ha a diszkriminans: m (2 — 3m) = 0, azaz

2

0= .

A

A feladat szerint z-nek pozitivnak is kell lennie. Egy tort akkor pozitiv, ha szamléloja-nevezsGje egyezs eljeld. A

2
szamlalobol 1 —m mindig pozitiv, ha 0 < m < 32 gyok alatt (m — 1)%-nél — ami ugyanannyi, mint (1 —m)? —, mindig
1
kisebb szam 4all. Ezek alapjan a szamlalé mindig pozitiv, kell tehat, hogy nevezd is az legyen, ez pedig csak az m > 3

értekeknél kovetkezik be. Igy vegeredményben m-re a kovetkez6 megszoritast kaptuk:

1 2
- < =
5 <mz= 3"
. 2
Ebbél azonnal lathatd, hogy m maximuma 3
A
Ha m maximalis, akkor az x-re kapott képletben a diszkriminans 0, és x = —— = 1. M vetiilete tehat O-ban van,

azaz A'B’ || AB. Ebben az esetben a trapézbol téglalap lesz, a forgatéaskor keletkezett forgastest pedig henger.
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