Egyenletiinkben a legmagasabb foku tag egyiitthatdja 1, az Gsszes tobbi egyiitthato egész, tehat a racionélis gyokok
csak egész szamok lehetnek, és ezek az allando tag, azaz p osztoi koziil keriilhetnek ki. Mivel p torzsszam, a lehetséges
gyokok x = £1, £p.

Mivel az egyenletben x-nek csak paros hatvanyai szerepelnek, azért ha x = a gyoke az egyenletnek, akkor z = —a
is az, Ismeretes, hogy a gyokok szorzata (az elGjeltdl eltekintve) az allando taggal egyenld.

Tegyiik fel, hogy p gyoke az egyenletnek. Ekkor —p is az, s igy az alland6 tagnak, p-nek osztoja p(—p) = —p?, ami
lehetetlen. (Az 1 nem primszam.)

Ha p nem gydke az egyenletnek, akkor a gyokok +1 alaktak, igy szorzatuk nem lehet p.

Lathato tehat, hogy nem létezik a feladat feltételeinek megfelels p és n érték ugy, hogy az egyenlet minden gyodke
raciondlis legyen.

Megjegyzés: Ha csak azt kdveteljiik, hogy az egyenletnek raciondlis gyocke legyen, akkor van megoldas.

Egyenletiink igy is irhato:

z? [3:2("71) +222002) 4 n] =p.

Mint lattuk, barmely raciondlis gyok csak egész szam lehet, tehat % sziikségképpen egész szam, ami csak ugy

lehet, hogy 2% = 1.
Ezt az értéket behelyettesitve egyenletiinkbe

n(n+1
1+2+...+n:%:p,

ami csak n = 1, n = 2 esetben allhat fenn, mert n > 2 esetén n és n + 1 koziil az egyik 2k, a masik 2k + 1 alaka
(k> 1), és igy p = k(2k + 1) alaka volna, ami ellentmond annak, hogy p prim.

n=1esetén p =1, de 1 nem primszam.

n = 2 esetén p = 3, és az egyenlet
2t 4222 —3= (22 —1)(2® +3) =0,

amikor a két racionalis gyokon (z1 = 1, o = —1) kiviil van még két nem valds gyok.
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