I. megoldas: Emeljiik (1) mindkét oldalat kobre:
(4) 23y B3ty oy F e b a2 oyt by 4 22y2) = 1
Helyettesitsiik (2) és (3)-bol a megfelels értékeket (4)-be, nyerjiik, hogy
zy(x +y) +zz(x+ 2) + yz(y + z) = 32.
A harom zarojelben levs kéttagat rendre (1)-bol kifejezve
zy(l—2z)+z2(1 —y) +yz(1 —x) = 32,
ahonnan (3) figyelembevételével
(5) zy + 2z +yz = —16.

Ezek alapjan fel tudunk irni egy harmadfoka egyenletet (jeloljiik az ismeretlent ¢-vel), melynek gyokei z, y és z
keresett értéke. Ez a kovetkezs:

(t—2)t—y)(t —2) =1 — (x+y+2)t*>+ (vy + 22 + y2)t — xyz = 0.

Felhasznalva az (1), (5), (3) egyenlGségeket
(6) 3 —1? — 16t + 16 = 0.

(6) igy is irhato:

2t —1)—16(t—1) = (t —1)(t* = 16) = (t — 1)(t —4)(t +4) = 0.
Tehat (6) gyokei
ti=1, to=4, t3=—4.
béarmelyike egy-egy gyokharmas, vagyis x, y, z értékei rendre: 1,4, —4; 1, —4,4; 4,1, —4;4, —4,1; —4,1,4; —4,4, 1.
Gergely Ervin (Bp. IV., Kényves Kalméan g. IV. o. t.)

Megjegyzés: Ha (5)-bol két ismeretlent (1) és (3) segitségével kikiiszoboliink, akkor természetesen szintén lényegében
a (6) egyenletet nyerjik.

Gereben Ildiké (Bp. XXI., Jedlik g. III. o. t.)
II. megoldas: (4) igy irhato (1) figyelembe vételével:

2y +ay? a2’z + a2t + Pz 4yt + 22y2 = 0.
A bal oldal a kovetkezSképpen alakithato at szorzattéas:

x2y + xy2 + 2%z + rYz + zz? + yz2 + yzz +xyz =
=zy(z +y) +zz(z +y)+ 2% (@ +y) +yz(e+y) =
=(z+y)(ey +yz + 22 +2%) = (z+y)[y(e +2) + 2(z + 2)] =
=@+y)z+2)(y+2)

Tehat egyenletiink igy is irhato
(z+y)y+2)(z+z)=0.

Innen vagy
a) ¢ +y =0, és akkor (1) és (3) alapjan
z1 =1, T =4, y=—4;

9 = 1, o = —4, Y2 = 4, vagy
b) y+ z =0, akkor (1) és (3)-bol
r3 =1, ys =4, zg =1;
és igy tovabb. Nyilvan ugyanazokat a gyokharmasokat kapjuk, mint az I. megoldasban.
Gdti Gyula (Debrecen, Vegyip. t. IV. o. t.)



