I. megoldas: Alakitsuk at a kovetkezGképpen az adott kifejezést:

ML @-1)""=a-a®+(a—1)*(a—1)" =
=a-a*+ (@ —a+l-a)a—1)"=(a*—a+1)(a—1)"+
+af(a®)" - (a—1)"].

Az atalakitott kifejezés els6 tagja oszthaté (a® — a + 1)-gyel, mert ez tényezsi kozott szerepel. A mésodik tag
mésodik tényezje is oszthato (a? — a + 1)-gyel, mert 2" — ™ mindig oszthaté (x — y)-nal. Mivel a két tag mindegyike
oszthato (a® — a 4 1)-gyel, ezért az eredeti kifejezés is oszthato (a® — a + 1)-gyel.

Tron Lajos (Debrecen, Fazekas g. IL. o. t.)

II. megoldas: Teljes indukcidval igazoljuk, hogy az allitds mar 0-t6l kezdve is igaz.
Az allitas n = O-ra teljesiil, mert

Pya)=a+(@a—-1)°=a+a*-2a+1=a®>—a+1.
Tegyiik fel, hogy az allitas igaz n = k-ra, azaz
Py(a) = a1 4 (a — 1)*?

oszthato (a* — a + 1)-gyel.
Ekkor

Piyi1(a) = a® 3 + (a — l)lﬁL3 =a?- a4 (a—1)(a— 1)k+2 =
=a*[a® ™ + (a — 1)k+2] +a—1D(a-1)f"?—aa—1F? =
= a’Pi(a) — (a®> —a+1)(a — 1)""2,

azaz Pyy1 (a) is oszthaté (e — a + 1)-gyel, ha Py (a)-ra mar igaz az allitas. Ezzel az allitast bebizonyitottuk.
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