I. megoldas: Ha a mésodik és harmadik tagot polinomokka alakitjuk, és a tagokat dtcsoportositjuk, akkor észre-
vessziik, hogy (y — z) kiemelhets:
A=y —2)+y*z —vPe+ 2% — 2%y =
=2y —2) — 2y’ = 2°) +yz(y® - 2%) =
= (y—2)[2° —2(y® +yz +2%) +yz(y — 2)] =

= (y — 2)(2® — 2y — xyz — 22 + vz +y2?).

Mivel A szimmetrikus z, y, z-ben (z, y, z ciklikus felcserélésével A 6nmagaba megy at), azért (z —x) és (z —y)-nek
is kiemelhet6nek kell lennie. Csoportositsuk a masodik tényezében a tagokat megfelel6 mddon:

A=(y—2)[z@@® —y?) —yz(z —y) - (@ —y)] =
=y —2)(r -y +ay—yz—2") =
=@y—2)(@—y)[a® - +ylx—2)] =
(y—2) -y z—2)(z+tz+y)=—(z -y (y—2)(z—2)(@+y+2).
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II. megoldas: A tekinthets pl. z-ben harmadfoku polinomnak. Ha az A = 0 egyenlet gyokeit x1, o, r3-mal
jeloljiik, akkor mint ismeretes
A= (x—x1)(x — x2)(x — x3),

ahol a x-t6l fliggetlen allando.
Vegyiik észre, hogy ha A-ban x helyébe y-t vagy z-t helyettesitiink, A 0-va valik, tehat x1 = y és o = 2, és igy
még a és x3 meghatarozasa van hatra a kovetkezd egyenletbdl:
A=y —2)+ 9’z —a) + (¢ —y) = ale —y)(z — 2)(z — x3).

A bal és jobb oldalon x azonos kitevsjd hatvanyahoz tartozd egylitthatok megegyeznek.
x3-nak egyiitthatoja a bal oldalon (y — z), a jobb oldalon a, tehat

a=y—z.
z2-nek egyiitthatoja a bal oldalon 0, a jobb oldalon —ay — az — axs, tehat
—ay —az —ax =0,

ahonnan
x3 = —(y+ 2).

Eszerint tehat

A=y-2)z-ylz-2)(+ty+2)=—-(r-y)y-2)(z-2)(r+y+2)
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