I. megoldas: Jeloljiik tortiinket N-nel. Bontsuk tagokra a kdboket, és vonjuk Ossze:

22yt — aty? — yte? y2at - M2 4 22 A 4 20t

N =
zy? — 22y — Y22 + yz22 — 22t + 22 — 22 + t2?

Rendezziink y és ¢ hatvanyai szerint:

N yi(@? — 22) + 2 (2% — 2h) + t4(22 — 22) + 12(a* — 2%) B
T Pt yF )+ Pe - @ - )
(22—I2)[(z2+$2)(y2—t2)—|—(t4—y4)} - (22—x2)(y2—t2)(22+x2—t2—y2)

z—a)|z+a)y—t)+ 2 —y?)] G-y -t+tr-y—t)

Feltéve, hogy = # z és y # t osztjuk a szamlalot és nevezdt (z — x)(y — ¢)-vel kapjuk, hogy

N (z+2)(y +t)(2? —y? — 12 + 2?)
N T—y—t+=z '

Mdthé Csaba (Gy6r, Révai g. 1. o. t.)
II. megoldas: A szamlalo és a nevezs négy olyan szam kobének Osszege, amely négy szam Gsszege nulla. Ha pedig
a+b+c+d=0, akkor az ebbdl kapott a + b = —(c + d) egyenlSség mindkét oldalat kébreemelve
a® + 3ab(a +b) + b* = —[¢® + 3cd(c + d) + d°],

aAZazZ

a® 4+ 0% 4+ 4+ d® = —3ab(a + b) — 3cd(c +d) =
= —3ab(a + b) — 3cd| — (a +b)] = 3(a + b)(cd — ab).

Ennek alapjan az adott tort igy irhato:

3(2® = 2)[(2* =) —2®) - (@® )y — 2°)] _
3 —2)[(z-t)t—2)— (z - y)y - 2)] -
_ @[yt -t — 222 -7 - 222 - 17)]
(y* =) —z(y —t) —z(y — 1)
()PP —a? -2 (w+a)(y+ )@ —yP + 22— 1?)

(y—t)(y+t—z—2) T—y+z—t

ismét feltételezve, hogy © — 2z £ 0,y —t £ 0.
Tatai Péter (Bp. XIV., L. Istvan g. II. o. t.)
II1. megoldas: A nevezs x masodfoku polinomjaként foghato fel, minthogy az elsé és negyedik taghol adodé har-
madfoku tagok 6sszege nulla. A polinommaé alakitas tényleges elvégzése nélkiil behelyettesitéssel kozvetleniil belathato,

hogy e polinom nullhelyei = 2z és @ = y — 2z + t. Az elsG és negyedik tagbol 22 egyiitthatoja: —3y + 3t = —3(y — t).
Tehat a nevezd azonos a kovetkez6 szorzattal:

=Bly—t)z—2)(xz—y+2z—1t).
Ha z, y, t, z helyébe rendre 22, y?, t?, z%-et frunk, a szamlalot kapjuk meg. Igy tortiink értéke (ha x # z, y # t):

=3(y? —t2) (2 — 2H)(2? —y? + 22 —t?)
SBly-te-2)(e-y+z-1)
_ @)+t -y 422 - 1)
r—y+z—t '

Gergely Ervin (Bp. IV., Kényves Kalméan g. IV. o. t.)



