Legyen a magassagpont M, a koriilirt kdr kézéppontja K, a Feuerbach-féle kor kézéppontja F', a koriilirt kor valtozo
atmérdjének végpontjai legyenek Py és Py, M Py és M P, felez6pontjai @1, ill. @2, a P; és P, pontokhoz tartozé Simson
egyenesek s1, és sy (lasd az abrat).

Abbol az ismeretes tételbsl, hogy M-nek barmely haromszog oldalra vonatkozé tiikérképe a koriilirt korén van,
kovetkezik, hogy a koriilirt kornek 1 : 2 ardnyu kicsinyitése az M-b6l, mint hasonlésagi centrumboél, olyan kor, amely
atmegy a magassagvonalak talppontjain, vagyis ez a kicsinyitett kor a talpponti haromszog koré irt tun. Feuerbach-féle
kor.

(1) E ténybol kovetkezik, hogy @1 és Q2 rajta vannak a Feuerbach-féle koron, és e kornek atellenes pontjai.
(2) Masrészt a 659. feladatban bizonyitottuk, Q1 és Q2 rajta van az s ill. s Simson-egyenesen.

A 667. feladatban kimutattuk azt is, hogy s és so szoge egyenls a P P> ivhez tartozo keriileti szoggel. Ez utobbi
jelen esetben 90°, tehat s; L so, vagyis s1, és sa R metszéspontja a Thales-tétel értelmében és (2) szerint a Q1Q)2,
mint atmérd, f6lé irt kordn, vagyis (1) szerint a Feuerbach-féle kéron van.

A mértani hely fogalma annak kimutatdsdt is koveteli, hogy forditva a Feuerbach-féle kor minden pontjan at
talalhatok olyan s; és so Simson-egyenesek, amelyekhez tartozé P és P pontok a koriilirt kor atellenes pontjai.

E megforditas igazolasdhoz el6bb allapitsuk meg a kovetkezbket, Ha F*-gal jeloljiik a BC oldal felez6pontjat
(amelyen egyébként a Feuerbach-féle kor szintén atmegy, és F*K L BC), akkor P, P, atmérg lévén, e pontok Aq A
vetiiletei a BC oldalon éppen a Simson-egyenes értelmezésénél fogva az s1, ill. so-nek pontjai, masrészt F*A; = F* A,.
Mivel s1 L sy azért Thales-tétele értelmében az F* koriil, mint kozéppont koril F*A; — F* Ay sugérral rajzolt kor
adtmegy az R ponton.

Ennek alapjan a Feuerbach-féle kor egy tetszéleges R pontjahoz a koriilirt koron keresett atellenes pontpar igy
szerkeszthet6 meg: a BC oldal F™* felez6pontja, mint koézéppont koriil R-en atmend kort hizunk. Ez messe a BC
oldalt A; és As pontban. Az A; és As-ben BC-re allitott e és ea merdlegesek egymaés tiikdrképei a K kdzéppontra,
mert F*K az Aj Ay szakasznak is felez$ merdlegese. Ennek folytan az e; és es egyeneseknek a BC' egyenes ellenkezd
oldalara ess Py, P, és Py, Py, metszéspont parjai a haromszog koré irt korrel — ha metszik ez egyenesek a kort — atellenes
pontpéarokat adnak. A hozzajuk tartozo két-két Simson-egyenes atmegy Aj-en, ill. As-n, merdleges egymasra, tehat
metszéspontjuk az F'* koriil rajzolt koron van, ezen kiviil, a megoldas els6 része szerint, rajta van a Feuerbach-féle koron
is. Igy a két pontparhoz tartozo Simson-féle egyenes-parok egyike R-ben, masika a két kor masik, R’ metszéspontjaban
metszi egymast. Ki kell még zarni annak lehet&ségét, hogy az e; és ey egyenesek a koriilirt koron kiviil haladjanak.
Az Ay és As pontok akkor vannak legtavolabb egymaéstol, ha R a Feuerbach-kor F*-gal atellenes Ry pontjaba keriil.
Ekkor tavolsaga — és igy Ay és Ay tavolsaga is — F*-t6l a Feuerbach-kor atmérgjével, tehat a koriilirt kor sugaraval
egyenlS. Az ennek megfelel$ e; és es egyenesek érintik a koriilirt kort, minden més esetben e két szélsé egyenes kozt
haladnak, tehat metszik a koriilirt kort.

Ezzel a feladat allitasat teljes egészében bebizonyitottuk.
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