I. megoldas:

a) ElGszor a kocka két parhuzamos lapjanak sikjat tekintjiik. Ez a két sik a teret 3 részre bontja. A rajuk merdleges
egyik lap sikja minden térrészt ketté oszt, tehat a harom sik 6 térrészt hatarol. Az elézével parhuzamos lap sikja a 6
térrész koziil harmat oszt ketté, tehat a négy sik 9 térrészt hatarol. A harmadik lap par két sikja minden térrészt 3
részre oszt, tehat végiil is 27 térrész keletkezik, melyek koziil csak az az egy véges, amelyet a kocka tolt ki.

b) Az ABCD tetraéder egyik lapjanak sikja (pl. az ACD jeloletlen, tiszta sik) a teret 2 részre bontja, egy masik
lap sikja (pl. a stirtin vonalkizott ABD) az el6bbi 2 térrész mindegyikét kettéosztja, tehat a két egymést metsz6 sik 4
térrészt hatarol. A harmadik sik (a ritkdn vonalkazott BC'D) az eddig létrejott mindegyik térrészt kettéosztja, miutan
az els6 két sik egyikével sem parhuzamos, és a két sik metszés vonalan sem megy at. A harom sik tehat 8 térrészt
hatarol, amint az dbra mutatja. A negyedik sik (ABC'), melyet kiilon nem szemléltettiink, minden eddig keletkezett
térrészt két részre vag, kivéve a 8-cal jelzettet, melyet a tetraéder D csticsdhoz tartozo csticstriéder hatarol. Igy osszesen
8 + 7 = 15 térrész keletkezik, melyek koziil csak az az egy véges, amelyet a tetraéder tolt ki.

Mestyin Anna (Debrecen, Svetits 1g. IV. o. t.)

II. megoldas: Ha a kocka belsejében fekvd tetszGleges pontot Osszekotjiik a kocka egyik cstuicsaval, akkor ez a
cstcsban taldlkozo 3 sik atmetszésével (vagyis a kérdéses csucson athaladva) olyan térrészbe jut, amelyet az emlitett
3 sik hatarol, és ebben a térrészben benne is marad, mert Gjabb sikot nem metsz; tehat a kocka minden csicséhoz
egy végtelen térrész csatlakozik. Ha a kocka belsejében fekvs pontbol a kocka egyik élét merGlegesen metsz6 egyenest
inditunk, akkor ez az egyenes az élnek, vagyis az élben talalkoz6 két siknak az Atmetszése utan olyan térrészbe jut,
melynek két hatarolo sikja az élben talalkozo két kockalap sikja. Ez a térrész is végtelen, mert az él &tmetszése utan az
egyenes Gjabb sikot mar nem metsz. Végiil a kocka belsejében fekvs pontbol allitsunk merélegest az egyik kockalapra; ez
az egyenes egyetlen lap dtmetszése utan jut bele egy végtelen térrészbe. Tekintve, hogy a csticshoz csatlakozo térrészbe
3 sik atmetszése utan jutottunk, mig az élhez csatlakozo térrészbe csak 2 sik dtmetszése utén, e két térrész nem lehet
azonos. Két hatarolo sikjuk lehet k6z6s (ha a csics éppen rajta van a kérdéses élen), de még akkor is elvalasztja Sket
az a sik, amelyet nem metszettiink at, amikor az élhez csatlakozo térrészbe jutottunk. Eppigy belathaté, hogy a laphoz
csatlakoz6 térrész is kiilonbozik az el6z6 kett6tsl. Miutan pedig a csticshoz csatlakozo térrészek szama megegyezik a
csucsok szamaval, az élhez csatlakozoké az élek szamaval, a laphoz csatlakozoké a lapok szaméval, az 0sszes térrészek
szama: 8 + 12 + 6 végtelen +1 véges térrész, vagyis Osszesen 27 térrész. Szemléletiink mutatja, hogy a megszamlalt
térrészek az egész teret kitoltik, tehat az emlitett modon valéban megszamlaltuk az Gsszes térrészt.

b) A tetraéder esetében az el6bbihez teljesen hasonloé gondolatmenettel arra jutunk, hogy a térrészek szdma 4 +
6+4+1=15.

Legéndy Kdroly (Bp. VIIIL., Apaczai Csere g. IV. o. t.)
Megjegyzés: A 1. megoldasban kozolt megszamlalas utan nem folosleges megvizsgalni, hogy a kérdéses térrészek

kitoltik-e az egész teret.
(Lasd jelen szamunkban a 690. feladatot).



