I. megoldas: Az adott egyenletbdl fejezziik ki z-et y-nal és z-vel

2 -1
x:—?y—3z+21—|—y+%:—2y—3z—|—21—|—u,
ahol
2y =du—z+1,
vagyis
1
y:2u+%=2u+v
és
z=u—2v+1.

y és z értékeit visszahelyettesitve = értékébe

r = —6u + 4v + 18.

Ezzel mind a harom ismeretlent 2—2 paraméterrel kifejeztiik.
Mivel z,y és z a feladat szerint csak pozitiv egész szamok lehetnek, azért

(1) 0 < —6u + 4v + 18,
(2) 0 <2u+w,
(3) O<u—2v+1.

Kiiszoboljiik ki a v paramétert.
(2) kétszeresét (3)-hoz adva

(4) 0<bu+1,

(3) kétszeresét (1)-hez adva

(5) 0 < —5u -+ 20.

1
(4)-bol -z < (2)-bol u < 5,
tehéat u csak 0,1, 2, 3,4 lehet.

u = 0 esetén v-re nézve a (2) és (3) alatti egyenl6tlenségek ellentmondok.
u = 1 esetén

O<v+3, 0<ov+4+2 és 0<2—2v,

amely egyenl6tlenségeknek v = —1, és v = 0 tesznek eleget.
Hasonloképpen nyerjiik az (1), (2), (3) egyenl6tlenség-rendszerbdl, hogy

u =2 esetén v=-1,0,1,
u=3 . v=1,
u=4 . v =2.
Tehat Osszesen 7 értékharmast nyeriink megoldasként, amint azt az alabbi tablazat mutatja.
n 1 2 3 4
v -1 0 -1 0 1 1 2
T 8 12 2 6 10 4 2
Y 1 2 3 4 7 10
z 4 2 5 3 1 2 1
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II. megoldas: Az I. megoldasban nyert (1), (2), (3) egyenlStlenség-rendszernek megoldasa grafikusan is torténhetik.

Ismeretes, hogy a derékszogi koordinatarendszerben egy kétismeretlent, elséfoka egyenlet: f(x,y) = 0 egyenest
jelent, z = f(x,y)-nak pedig a térbeli koordinatarendszerben egy sik felel meg, amely az [z, y] sikot éppen az f(z,y) = 0
egyenesben metszi. Ez az egyenes az [z,y] sikot két félsikra osztja. Az egyik félsikon tehat f(x,y) = z > 0, mig a
masikon f(z,y) = z < 0. Mas szoval: az f(z,y) S 0 egyenlSségeket mindig egy-egy félsik pontjai elégitik ki. Hogy
melyik félsik pozitiv, ill. negativ, azt &altalaban legegyszeriibben az origd (0,0) koordinatainak behelyettesitésével
donthetjiik el.

Abrazoljuk az u, v derékszogt koordinatarendszerben a

—6u +4v+ 18 =0, 2u+v =0, u—2v+1=0



egyeneseket és jeloljiik srafozassal a negativ félsikokat (lasd abrat), akkora srafozatlanul maradt tartomanyban levd
egész szamu koordinataju pontok (négyzetracspontok — az abraban nullkorrel jelolve) szolgaltatjak az egyenl6tlenség-
rendszernek pozitiv egész megoldésait.

v -6u+4v+18+0

Minél tobb a megoldas, annél célszeriibb a grafikus megoldéashoz folyamodni, még ha véges szamud megoldast kapunk
is; még inkabb Aall ez végtelen sok megoldas esetén, ami szintén el6fordulhat.
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