I. megoldas: Legyen a keresett szam 10z + y, akkor (10z + y)* = 10022 + 10(2zy) + y.
A feladat szerint, feltéve, hogy 2zy és y* egyjegyt szam,

10022 + 1052 + 22y = [102 + (y + 1)]*.
Rendezés utan nyerjiik y-ra a kovetkez6 masodfokt egyenletet
9y? — (18x +2)y — (202 + 1) = 0,

ahonnan
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Hogy y egész szam lehessen, annak egy sziikséges (ha nem is elégséges) feltétele, hogy a gyok alatti mennyiség teljes
négyzet legyen, vagyis
(92 + 11)%> — 111 = 22,

azaz
(92 +11)°> =22 = (92 + 11+ 2)(9z + 11 — 2) = 111 = 3 - 37,

Mivel a 9z + 114+ 2z =111 és 9z + 11 — z =1 feltevés z = 5, z = 55-0n keresztiil y = 1-re vezet, azért
9+ 114+ 2=37, 9x+11—2=23.

E két egyenlet 6sszegébdl
18x + 22 =40, amibdl x =1,

és igy
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de csak az y =

10+1
Og ! = 3 érték felel meg.

A keresett szam tehat 13. Tényleg 13% = 169, 196 = 142,
Negativ szamokat is tekintetbe véve,—14 is megfelel.

Szdsz Lajos (Balassagyarmat, Balassa g. IV. o. t.)
Megjegyzés: Ez a megoldas csak annyit mutat, hogy olyan megoldas, amelyben 2zy és y? egyjegyi, nincs mas,
a talaltakon kiviil. Valo6jaban ennél tobb is igaz. Ha y2-ben v szamu 10-es van, 2zy + v-ben pedig u szamu, akkor
(10z + y)2 utolso két jegye y? — 10v és 2xy + v — 10u, igy
(102 4 y)* = 100(2 + ) 4+ 10{2zy + v — 10u} + {y* — 100},
és itt a {}-jel kozti kifejezések adjak az utolsd két szamjegyet. A feladat feltételei szerint tehat
(102 +y 4+ 1)* = 100(2? + u) + 10(y* — 10v) + 22y + v — 10u.

Innen atrendezéssel

9(y? — 10v) = 9(2zy +v — 10u) + 202 + 2y + 1 =
=9({2zy +v — 10u} + 2z) +2(z +y) + 1

adodik, tehat 2(x + y) + 1 oszthato 9-cel. Ez pozitiv egyjegyl szamokat tételezve fel, csak x +y =4 és  + y = 13-ra
teljestil. Ha z 4+ y = 13, akkor x legalabb 4, és igy,

9 ({2zy+v—10u}+22) +2(z+y)+129-8+27=9-11,

tehat y? — 10v nem lehetne egyjegyt, v meghatarozasaval ellentétben.
Ha z + y = 4, akkor 2zy és y° egyjegyti, és igy a fenti megoldas adja a keresett szamokat.



Ha negativ szdmokat is megengediink, és ezeket ugy fogjuk fel, hogy a szamjegyei negativak, akkor az = + y = —5,
x4y = —14 értékek is szamba jonnek. Ezek koziil az utobbi szintén kizarhaté, az el6bbi pedig a —14, —13 szampérhoz
vezet.

II. megoldas: Legyen a keresett szam =.
Barmely négyzetszam utolso jegye, rendre az alap utolsé jegye szerint

(1) 0,1,4,9,6,5, 6,9, 4, 1.

A feladat szerint (z + 1) utols6 jegye % 10-esével egyenld és forditva, teht — (1) felhasznélasaval — 2 utolsé ket
jegye csak a kovetkez6k lehetnek:

(2) 10, 41, 94, 69, 56, 65, 96, 49, 14, 01.

10-re, 94-re és 14-re végz&ds szamok parosak, de 4-gyel nem oszthatok, a 65 végl szam pedig oszthatd 5-tel, de 25-
tel nem, igy ilyen szdmok nem lehetnek négyzetszamok. Tehat a keresett két szomszédos szdm négyzetének végzGdése
csak 69, 96 lehet. Mivel a négyzetszamok el6z6 jegyei megegyeznek, igy az (z + 1)2 — 22 = 2z + 1 kiilonbségre 27 és
—27 adodik, amibél az x = 13, ill. x = —14 lehetséges megoldasokat nyerjiik, melyek meg is felelnek.

Megjegyzés: Ennél a megoldasnal nem hasznaltuk fel, hogy = kétjegyid. Ez a kikotés tehat a feladat szovegébdl
elmaradhat.

Csiszdr Imre (Bp. L., Petofi g. IL. o. t.)



