Ertelmezziik ésszerten a feladatot gy, hogy a keresett harom tort pozitiv és nem egyszertsithets, 6sszegiik pedig

674
a 385 tort, nem pedig annak valamilyen bévitett alakja.

Ekkor a nevezgk 385-nek olyan oszt6i, amelyeknek legkisebb kdzos tobbese 385.
A feladat szerint tehéat

x Y z 674
1 - 4 Z L =
(L) 385 + 385 + 385 385

a b c

ahol a, b, ¢ 385(=5-7-11) osztoi, tehat sziikségképpen paratlanok.
(1)-bol
ax + by 4+ cz = 674.

Mivel a jobboldal paros, a baloldalnak is parosnak kell lennie. Minthogy a, b, ¢ paratlan, azért vagy z, y, z mind
péros, vagy koziilik egy paros és kettd paratlan. Mindkét esetben a keresett tortek szamlaléinak Gsszege, © + y + 2

péros szam. De mivel x + y + z egyenld a nevezdk jegyOsszegével, a keresett tortek nevezbinek jegyOsszege paros.

(b)

Ha a legkisebb nevez6 35 vagy nagyobb lenne, akkora szamlalok Osszegének, és ezzel a nevezdk jegyOsszegének

T ~ 61-nél nagyobbnak kellene lennie, kiilonben a harom tort 6sszege kisebb lenne %—nél. A nevezsk jegyOsszege

azonban maximalisan 48 (ha mindharom nevezd 385).
Tehat a legkisebb nevezd 35-nél kisebb, azaz — (a) felhasznalasaval — 11, vagy kisebb.

(a), (b), (c) figyelembevételével a harom nevezs lehet:

1) 5, 7, 11 5) 11, 35, 35 9) 11, 55, 77
2) 5, 7, 55 6) 11, 35, 55 10) 11, 55, 385
3) 5, 7, 77 7) 11, 35, 77 11) 11, 77, 385
4) 5, 7, 385 8) 11, 35, 385 12) 11, 385, 385
Ezt a 12 lehetséges esetet kell végigprobalni.
1)
r Yy oz 674
-+ 4+ —=— = 14.
57T 3y YT
Az els6 egyenlet 385-sz6r6sébdl kivonva a mésodik egyenlet 35-szorosét és kettGvel osztva, nyerjitk
21z + 10y =92,
92 — 21x 2—x
x =2—10t.
Visszahelyettesitve
y=9—-4+20t+t=>5+4 21t
z=14-2-y=14-2+10t -5-21t =7 —11¢.
x>0, y>0,2>0, ha t=0, ekkor z=2, y=5, 2=T71.
2)
r Yy oz 674
-+ 4+ —=— =22
5 7 55 3 TTYTE

z-t kikiiszobolve és egyszertisitve
35z + 24y = 260.

Ebbél x, y, z paraméteres elGallitasa:

r=4—24u, y=>5+ 35u, z =13 — 11u,
x>0, y>0, 2>0 ha u=0; ekkor x=4, y=5, z=13.

r Yy oz 674
—+?+—=

5 = 385 z+y+z=26.

()



z-t kikiiszobolve és egyszerdsitve,
36x + 25y = 272.

Ebbdl z, y, z paraméteres elGallitasa:

r=2-—25u, y=8+36u, =z=16—1lu.
>0, y>0, 2>0, ha u=0: ekkor x=2, y=8, z=16.

A 4),5),6),7),10), 11) és 12) esetekben nincs pozitiv egész szama megoldas.
A8)esethenz =17,y =7,2=2,dea 35 tort egyszertsithetdsége miatt nem tekintjiik megoldasnak.

Marad tehat még a 9) eset.
9)
T i z 674
2y 24 2= = 26.
ntem Tt Ty TTYTE=20
z-t kikiiszobolve és egyszertsitve
152 +y — 272,

amibdl
y =272 — 15z,
z=26—x — 272+ 15x = 14x — 246.
x>0, y>0, 2>0, ha =18, akkor y=2 és z=6.

Tehat feladatunknak — a tett kikotések mellett — négy megoldasa van

2,5 7 674 4 5 13 674 2 8 16 _674 18 2 6 67
5 7 11 38’ 5 7 55 385° 5 7 77 385 11 55 77 385
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