Egyelére tekintsiink el a konkrét numerikus adatoktol, csak azt tételezziik fel, hogy a > b.

Targyaldsunkat egyszertisithetjiik, ha mindjart az elején a kdvetkezé megallapitasokat tessziik:

1. Gorbénk — a négyzetgyok két ellenkez jeld értéke miatt — az = tengelyre nézve szimmetrikus két 4gbol all.

2. Gorbénk az y tengelyre is tiikros, mert csak x2-es tagok fordulnak els, és igy y értéke a + z helyen ugyanaz,
mint a —x helyen.

Elég tehat csak pozitiv x és y értékekre szoritkozni. Alakitsuk at az
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és gy fiiggvényiink ilyen alakban irhato:
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y=f(z)= m

Ebbdl az alakbol rogton leolvashato, hogy egyediil a nevezé valtozo, és mivel a feltételiink szerint a szamlalé mindig
pozitiv, ezért fliggvényilinknek ott lesz minimuma illet6leg maximuma, ahol a nevezé a legnagyobb ill. legkisebb.

1
a) A nevezs a legnagyobb, ha vagy « n6 minden hataron tal, vagy — né minden hataron tal, vagyis  nullava valik.
x

E két esetben (x = 0,00) tehat a szogletes zardjelben 16vs tort 0-va valik és igy
Ymin = [b2]% = b.

Gorbénk tehat az x = 0 helyen feliilrdl érinti az y = b egyenest, és ha x minden hataron tdilng (r — oo) akkor a
gorbénk feliilrl aszimptotikusan kozeledik az y = b végérint6hoz (aszimptotahoz).
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1
b) A nevezd a legkisebb, ha az alland6an pozitiv (:1: - —) =0, vagyis ¢ = —, azaz = 1 (a megallapodasunknak
x x
megfelelGen csak pozitiv értéket véve figyelembe).

Tehét az 2 = 1 helyen f(z)-nek maximuma van, és

Ymax = [(a® — b*) + bﬂé =a

GoOrbénk tehat az x = 1 helyen alulrél érinti az y = a egyenest.
Tehéat, ha x valtozik 0-t6l 1-ig, akkor y né b-t6l a-ig, és ha x né 1-t6l minden hataron tul, akkor y csdkken a-tol
b-ig olymoédon, hogy mindenkor

Attérve most mar az a = 3, b = 2 numerikus adatokra

y=f(x)=

x

és néhany helyen kiszamitva az f(x) értékét, a kovetkezs értéktablazatot nyerjiik:



x 0 0,1 0,2 0,4 0,5 0,6 0,8
oo 10 5 2,5 2 1,67 125
v 2 2,06 2,18 253 268 281 296

1

3
A teljes gorbét az x és y tengelyeken at valo tiikrozéssel nyerjiik. (1. dbrat)

y 3

3

Szamos abra hibaja, hogy a széls6 értékeknél a gérbe nem érinti az y = £2 és y = +3 egyeneseket.



