I. megoldas: Legyenek M és N az adott tavolsag végpontjai és P egy a feltételt teljesité pont. Bocsassunk P-bol
merdlegest az M N egyenesre. A metszéspontot jeloljiik Pi-gyel. Legyen PPy = m, MPy =z, PN =a— 2z, PM =u
és PN = .
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A feltétel szerint u? — v* = k? (vagy v? — u? = k?).
De Pythagoras-tétele alapjan

u? = m? + 22,

v?2 =m? +a? — 2az + 22,

és igy
u? —v? =2az —a® = k?,
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Mivel a és k? megadott mennyiségek, azért z (m-t6l fiiggetlen) allando, vagyis minden P pont, melynek mersleges
(

vetiilete Py, eleget tesz a kovetelménynek. Tehat a mértani hely (u > v esetén) egy M N-re mersleges egyenes, melynek
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talppontja az M N felez6pontjatol % tavolsagnyira van N irdnyaban.
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z<wv esetén v —u?=a®—2az =k
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Tehat az el6bbi egyenesnek centralis tiikdrképe az M N felezSpontjara is a mértani helyhez tartozik a feladat szovegezése
szerint. Evidens, hogy minden olyan pont, amely nincs rajta ezeken az egyeneseken, nem felelhet meg a feltételeknek.
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k> =0 esetén z= >

és igy az M N tavolsag felez6merdlegese a mértani hely.
Durst Endre (Szolnok, Beloiannisz g. IV. o. t.)
Teljes megoldasnak fogadtuk el azokat a megoldasokat is, amelyek csak egy esetet (u > v vagy u < v) targyaltak.

II. megoldas: Legyen P egy pont, melyre nézve PM? — PN? = k. Rajzoljunk P koriil PN sugéarral kort, mely az
MN egyenest az N ponton kiviil még az N* pontban is metszi. (N* azonos N-nel, ha k? = a® és N* azonos M-mel,
ha k% = 0.)
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M-bél a korhoz szerkesztett MT' érintGszakaszra all, hogy

MT? = PM? — PT? = PM? — PN? = k2.



Mindazon kérokre nézve, melyek atmennek az N és N* pontokon k% (= PM? — PN?), mint az M pont hatvénya,
allando.

Ezen korok P kozéppontjainak geometriai helye az NN* har felez6merdlegese.

(Ha a PN 2 _ PM? = k? kovetelményt vessziik figyelembe, akkor megkapjuk a fentebb emlitett szimmetrikusan
fekvs egyenest.)
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