Betiizés az dbra szerint.

Mivel a kocka élhossza 1, azért a lapatlo /12 4+ 12 = V/2 és a testatlo \/12 + (\/5)2 =/3.

Ha a kockat pl. az AH testatlo koriil forgatjuk, akkor az A pontbol kiindulé 3 él (illetSleg a 3 él mindegyike
kiilon-kiilon) egy forgaskup testet ir le, melynek csucspontja A, alapkore a BC'D szabalyos haromszog koré irt, K
kozépponta kor és magassdga m = AK. Mivel a BC'D szabélyos haromszog oldalhossza V2, azért a koreé irt kor sugara

2 V2 6
(a szabalyos haromsz6g magassaganak g—ad része) r = 3 g 3= % (Az r = BK tavolsag az ABH derékszogi
haromszdgb6l, az atfogohoz tartozo magassagkent is kiszamithato: BK : AB = BH : AH vagyis r : 1 = v/2 : /3,

2 6
mib6l r = % = %) Az m = AK kapmagassag az ABH derékszogi haromszogbhdl szamithatd ki, mint az AB
N : . 1 V3
befogonak vetiilete az AH atfogon. Tehat AK : AB = AB : AH, vagyis m : 1 =1 : v/3, mib6l m = % =5 A

forgaskuap térfogata
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Ugyanez all természetesen a H csticspontbol kiinduld 3 kockaél altal leirt forgaskiprais, és igy e két kup kdbtartalma
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2V, = 57 T
A kocka tobbi 6 éle (illetsleg e 6 él mindegyike) egy egykopenyt forgashiperboloidot ir le. Az él, mint szakasz,
altal leirt hiperboloidfeliilet is az él végpontjai altal leirt két kor lapja altal (e két korlap az elbbi két forgaskap
alapkore) hatarolt forgastest térfogatat: Va-t integralassal szamitjuk ki. Evéghol helyezziik egész forgastestiink ABE™
H meridianjat egy derékszogl koordinata rendszer sikjaba ugy, hogy a kocka kbézéppontja, vagyis az AH felezépontja
O az origbba keriil és az AH forgéstengely az x tengellyel esik egybe. Akkor y a merididn szimmetria tengelye, melyen

3
rajta van a hiperbola valés tengelye. E* az FE pontnak 180 fokos elforgatasa. Mint lattuk AK = HK; = =5 és igy

2v3 V3B
KK, = V3—-"" = "" = AK = HK,, vagyis a K ¢és K, pont az AH forgastengelyt 3 egyenls részre osztja.
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OK = OK; = % Jeloljiik a hiperbola fél-valostengelyét O My-val. OMy nem egyéb, mint az O kockakdzéppontnak

tavolsidga az emlitett 6 él barmelyikétsl pl. BF-t6l. E tavolsag azonos az O-nak a BF él felez6pontjatol, M-t6l vald
tavolsdgaval, mert hiszen OM 1 BF. Az OM azonkiviil, mint az AMH egyenld szari haromszog magassaga, az
AH-ra is meréleges. (A realistak felismerik, hogy OM az AH forgastengely és a BF él normal-transzverzalisa.) Az
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MOH derékszogi haromszogb6l OM* = AM* — AO*, de AM* =1+ 3| =7 AO* = - | =%y
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(Azok, akik abrazolo geometriat tanultak, erre az eredményre gy is juthatnak, visszaemlékezve a kocka abrazola-
sara, ha meggondoljak, hogy a kockat az AH csicstengellyel parhuzamos irdnybol vetitve a csicstengelyre meréleges

sikra, a hiperboloidot leir6 6 él vetiilete szabalyos hatszog, amely koré irt kor sugara a fenti r = 5 Az OM sugaru

kor egybevago vetiiletével, amely e szabalyos hatszégbe irt kor és igy sugara
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A meridian sikban fekvé hiperbola egyenlete:

2 g2 2
y_2 =i 1, ahol a jelenti a valostengely felét, vagyis a = OMy = g Ezt az értéket behelyettesitve, nyerjiik
a
2
2 TT
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b*> meghatarozasa tgy torténik, hogy a hiperbola egy pontjanak, pl. a B pont koordinatait: (—?, 3 behelyette-

sitjiik a hiperbola egyenletébe:
mibdl

Tehat a hiperbola egyenlete

vagyis

A forgashiperboloid test térfogata:
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Az egész forgastest térfogata tehét
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V=2V1+V, = 277T+ 277T— 2777_?77.
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Megjegyzés: Forgastestiink térfogata éppen fele azon forgashenger térfogatanak, melynek sugara BK =r = 5 és

magassaga AH = /3. (A forgastest koré irt henger.)



