Elgszor is tavolitsuk el a torteket az egyenletekbdl:
r—y=alz—1), y—z=blx—1), 2=z =c(y—1),
illetGleg r—y—az=—a, —br+y—z=-b,
—r—cy—+z=—c
Fejezziik ki pl. z-t a harmadik egyenletbdl és helyettesitsiik be az els6 kettGbe:
z=x+cy—c
x—y—alr+cy—c)=—-aés —bx+y—(x+cy—c)=-b
illetéleg
(1—-a)x— (ac+ 1)y = —a(c+ 1),
és
—b+Dz+1—-cy=—(b+c).
Azzal a feltétellel, hogy 1 — ¢ # 0 fejezziik most ki a masodik egyenletbdl y-t:
b+ 1Dx—(b+c)
1-c
Ha ezt legutobbi els6 egyenletiink megfeleld helyére irjuk, akkor mar csak egy ismeretleniink marad, és erre a
kovetkez6 egyenletet nyerjiik:

1
(1—a)x— alc—i—

[(b+ 1)z — (b+c)] = —a(c+1).

Tavolitsuk el a tortet:
l1-a)l—-cz—1+b(1+ac)r+(1+ac)(b+c)=
=—a(l+c)(1—c).
Polinomma4 alakitva és rendezve, 6sszevonas utan a
—(a+b+c+abc)xr = —(a+ b+ c+ abe)

egyenlethez jutunk, melybdl, ha x szorzoja 0-to6l kiilonbozik, x szdméara 1-et kapunk megoldasként. Ha z-nek ezt az
értékét beirjuk y, majd z kifejezésébe, rovid szamolas utan meggy6z&dhetiink arrél, hogy ezeknek az ismeretleneknek
értékei gyanéant is 1-et kapunk. Marpedig egyik ismeretlen sem lehet 1-gyel egyenld, hiszen akkor eredeti egyenletrend-
szeriink mindharom egyenletének baloldaldn 0 nevez6jd tort allana, és — mint tudjuk — 0-val nem szabad osztani.

Arra az eredményre jutottunk tehat, hogy ha 1 — ¢ # 0, hasonléan 1 —b # 0 és 1 —a # 0, végil a + b+ ¢+ abc sem
zérus, akkor egyenletrendszeriinknek nincs megoldasa.

Mi a megoldhatosag feltétele? Azt gyanitjuk, hogy az, hogy az imént kizart esetek valamelyike, esetleg egyszerre
tobb is bekovetkezzék. Csakugyan igy &all a dolog. Ha pl. 1 — ¢ = 0, azaz ¢ = 1, akkor eredeti egyenletrendszeriink
harmadik egyenlete igy alakul:

z—x

=1
y—1

és innen
z=x+y—1
z-nek ezt az értékét irjuk be a masodik egyenlet megfelel§ helyére:
y—r—y+1
r—1

b

Ebbdl azt kapjuk, hogy b = —1 ill. ennek figyelembevételével:

y_Z:—l
r—1

és a tort eltavolitasa utdn ebbdl z-re ugyanazt az Osszefiiggést nyerjiikk, mint a harmadik egyenletbdl, tehat a két
egyenlet ugyanazt mondja, kettejiik koziil az egyik folosleges. Ezt tigy is mondhatjuk, hogy harom ismeretleniink van,
de voltaképpen csak két (fliggetlen) egyenletiink. Ilyenkor van ugyan megoldas, de nem egyértelmd. Végtelen sok
megoldast kapunk: az egyenletrendszer hatarozatlan.

Teljesen hasonléan jarhatunk el az 1 —b =0 és az 1 — a = 0 esetekben, s6t ugyanerre az eredményre jutunk, ha az

a+b+c+abc=0

feltevésbdl indulunk ki. Ha az itt szereplS bettik valamelyikét kifejezziik a masik ketts segitségével, akkor végiil is
olyan két egyenlethez jutunk, melyek koziil az egyik a méasikboél egy allandé szammal vald szorzas utjan allithaté eld.
A részletes szamolast itt mell6zziik, de a mondottak alapjan barki megcsindlhatja onalldan.

Megjegyezziik, hogy diszkusszionk folyaman is allanddan éltiink azzal a kikotéssel, hogy * — 1 # 0, stb. Ezek
alapvetd feltevések, hiszen kiilonben egyenletrendszeriinknek értelme sem lenne.



