I. megoldas:
(a —0)? (b—c)? (c—a)?
(b—c)c—a) (c—a)a=0b) (a=b)(b—-2c)

kozos nevezdre hozva
(a—b2+(b-c)P+(c—a)

(a—0b)(b—c)(c—a) ’

a kéttagu kifejezés kobét tobbtaguva alakitva és az Osszevonast elvégezve a tort

—3a2b + 3ab® — 3b%c + 3bc® — 3ac® + 3a’c B
a?b + a%c — ac? — b%c + b2%a + b3c

~—a?b+ab® —bPe+bc? —ac? +a’c

T a2+ ab? — b2¢ + be? — ac® + a2¢

Csonka Pdl (II. oszt.)

II. megoldas: A kozos nevezdre valoé hozas utan ne szorozzunk be a nevezében és a szamlaloban se bontsuk fel a
zarbdjeleket, hanem a szamlalot alakitsuk szorzatta, mert ez teszi lehet6vé az egyszerisitést.

(a —b)? (b—c)? (c—a)P®
b—oc—a) —aa=b (a-b0b-0
B (a—b)*+(b—-c)P+(c—a)?

o (b—c)(c—a)(a—10) '

Az elsé két tag kobének Osszegét szorzatta alakitjuk:

[(a=b)+ (b —0)l(a=b)?*=(a=b)(b—c)+(b—c)* |+ (c—a)’
(b—c)(c—a)(a—1b) ’

Osszevonva és (¢ — a)-t kiemelve

—(c—a)[(a=0)*+(b—-c)?=(c—a)’ = (a—=b)(b—¢)]
(b—c)(c—a)(a—1b) ’

a két négyzet kiilonbségét szorzatta alakitva

—(c—a)[(a—1b)?—=(a—b)(b+a—2c)— (a—0b)(b—c)]
(b—c)(c—a)(a—0b)
_(c=a)(a=b)[-(a=0b)+ (b+a—2c)+ (b—c)]
N (b—c)(c—a)(a—0b) N
_(c—=a)(a—=b)(3b—3c) 3(c—a)la—b)(b—c) 3
~ (b—a)c—a)a—b)  (b—c)(c—a)la—Db)

II1. megoldas: Az el6z6 megoldasnal, miutan a két kob Gsszegébdl kiemeltiik az alapok Osszegét, lattuk, hogy a
szamlalo oszthatd (c—a)-val. Azonban anélkiil, hogy az el6bbi szamolést végigvinnénk, rogton kovetkeztethetiink, hogy
szimmetria okokbol (b — ¢) és (a — b)-vel is oszthato a szamlalo. Minthogy azonban a szamlalé harmadfoku kifejezés,
ebbdl mér kovetkezik, hogy a nevez6tél csak egy a, b és c-t6l fiiggetlen allandé szorzéban kiilonbozhet. Ekkor azonban
nyilvan a tort értéke is ez az allando. Az allando értékét a legegyszeriibben ugy kaphatjuk meg, ha a, b és ¢ helyébe
alkalmas szamokat helyettesitiink.

Legyen a =1, b= 0, ¢ = —1. Ekkor

a—b=1, b—c=1, c—a=-—2
B+134 (-2 -6

1-1-(-2) 5

IV. megoldas: Jeloljik a — b-t a-val, b — ¢t S-val, ¢ — a-t y-val.
Minthogy a+ 8+~v =0, v = —(a+ B).
Ezeket az eredeti tort kifejezésbe helyettesitve

oz_2+ﬁ_2 PP+ P45~ (a+ )’

By o ap By aBy
_ —3a28 — 3a3? _ 3(—apf)(a+p) _3
—aB(a+ B) —aB(a+ B) '




