I. megoldas. Mozditsuk el P-t pl. az AB oldalra mergleges irdanyban egy @ pontba. Legyenek ennek vetiiletei az
oldalakra @1, Q2, Qs (51. dbra).
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51. abra

Qs = Ps3, tehat AP5 valtozatlan marad. Py Q1 és PoQ2 koziil egyik noveli, a masik csokkenti az 6sszeget. De ez a
két szakasz egyenls, mert a PQ szakasz vetiiletei a BC' és AC oldalakra, a PQ egyenes irdnya pedig mindkét oldallal
30°-0s szoget zar be.

Egy ilyen eltolasnal tehat nem valtozik a vizsgalt tavolsagosszeg. Egy pontbdl a masikba azonban mindig el tudunk
jutni, csak a haromszog oldalaira merdéleges iranyokba haladva, igy barmely pontban ugyanakkora a vetiiletosszeg. A
pontot az egyik csicsba vive latjuk, bogy értéke mindig a fél keriilet.

Karolyhdzy Frigyes (Bp., piar. gimn. VIII. o.)

II. megoldas. Mozditsuk el pl. az AB oldallal parhuzamosan a P pontot egy @ helyzetbe. @ vetiiletei az oldalakra
Q1, Q2, Q3. (52. abra).
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52. abra

P1@Q; és P> mindketts noveli, vagy mindketts csOkkenti az Osszeget, P3Q)s3 azonban ép ellenkezs értelemben
valtoztatja. P3Qs = PQ, tovabba P1Q1 = P>Q2, mert PQ irdnya az AB és BC oldalakéval egyforman 60°-os szoget
zar be. Legyen @) vetiilete PPj-en (vagy a meghosszabbitasan) R, ekkor a PQR derékszogi haromszogben @ R-rel
szemben 30°-o0s szog fekszik s igy QR(= Q1P1) = '/2PQ. Igy PiQ1 + P,Q2 = PQ, tehat az Osszeget ugyanannyival
noveltiik, mint csokkentettiik.

Mivel minden pontbdél barmelyikbe el lehet jutni az oldalakkal parhuzamos utakon is, tehat tételiink igaznak
bizonyult.

III. megoldas. Legyen a P; b6l AB-re emelt meréleges talppontja Q3 a Po-b6l BC-re emelt merélegesé Q1 a
P3-bol AC-re emelt merdlegesé Qa; P-bol P3Q2, P1Qs, PoQ1-re emelt merdlegeseké Ry, R, Rs. (53. abra).
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53. abra

Ekkor V3BP,/2 = PIQ3 = Q3Ry + PRy = PPs + PP, /2,
hasonléan V3CP,/2 = PP, + PPy/2 és V/3AP3/2 = PP, + PP /2.
Ezeket Osszeadva:

(V3/2)(BPy + CP; + APy) = PP, + PP, + PPs + (PP, + PPy + PP;)/2
3
= 5(PPi+ PPy + PPy) = (3/2)(V3/2)a

3

vagyis BP, +CP, + AP3 = ia.

Gacsdlyi Sandor (Debreceni gyak. gimn. VIII. o.)



